I. megoldas: Legyen ABC egy szabalyos hdromszog, P egy pont.
Ha P a haromszog keriiletén, pl. a C'A oldalon van (23. abra), akkor legyen az AB és BC oldalakra bocsatott
merGlegesek talppontja D és E, a C-bdl huzott magassagé F', a P-b&l C'F-re bocsatott merslegesé pedig G.

23. dbra

CEPA = PGC/A, mert egy oldaluk kozos, derékszogiiek, végiill CPG< = PCE< = 60°. Igy PE = CG, méasrészt
PD = GF, tehat PD + PE = CF.

Ha P a haromszog belsejében van, legyen bel6le a BC, C'A, AB oldalakra bocsatott merglegesek talppontja D, |
F'. (24. abra)
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Huzzunk P-n 4t AB-vel parhuzamost, tovibba htizzuk meg a C csiicsbol a magassagot. Legyen ennek talppontja G,
metszéspontja a P-n dthazott parhuzamossal H. Keletkezett egy kisebb szabalyos haromszog, melynek P a keriiletén
fekszik és melynek magassaga C'H, tehat az el6bbiek szerint PD + PE = CH. Mivel tovdbba PF = HG, PD+ DFE +
PF = C@, a haromszog magassagaval, tehat fiiggetlen a P pont helyzetétsl.

II. megoldas: Legyen az ABC' szabalyos haromszog oldalhossza a. Egy P pontbdl a BC, CA, AB oldalakra
bocsatott merdlegesek hossza p1, p2, ps (egy vagy kettd koziiliik 0 is lehet, ha P a keriiletre, vagy épp az egyik csticsba
esik). A BPC, CPA, APB haromszogek egyiitt az ABC haromszoget adjak (24. abra).
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2. dbra

Igy a haromszog teriiletét kiszamitva, mivel AB = BC' = CA = a,

api apz aps am 3
4 — = — tehat + p2 + =m.
B + B + 5 5 ehdt p1 +p2 +ps3 m

ahol m az ABC /A magassaga, tehat a P ponttol fiiggetlen tavolsag.



