I. megoldas. Legyen a kiildottségek létszama n. Az A orszagbeli minden csoporthoz hozzéarendeliink egy zérusokbol
és egyesekbdl allé n-elemii sorozatot; ennek a j-edik eleme 0, ha a B-beli kiildottség j-edik tagja paros szamud embert
ismer a csoportbol, és 1, ha paratlan szamut ismer. Igy egyrészt 2" kiilonboz6 sorozat keletkezhet, masrészt 2" — 1
kiilonb6z6 csoport valaszthato ki az A-beli kiildottségbdl. Ha mindegyik csoporthoz kiilonb6z6 sorozat tartozik, akkor
tehat a (0, 0, ..., 0) és az (1, 1, ..., 1) legalabb egyike el6fordul, vagyis az a) és b) lehetGségeknek legalabb egyike
teljesiil.

Ha van két kiilonb6z6 csoport, amelyikhez ugyanaz a sorozat tartozik, akkor vegyiik azokat a kiildotteket, akik az
els6ben benne vannak, a mésodikban nincsenek benne, tovibbé azokat, akik az els6ben nincsenek benne, a masodikban
benne vannak. Mivel a két csoport kiilonb6z6, elhagyva azokat (ha vannak), akik mindkét csoporthoz hozzatartoznak,
legalabb egy A-beli kiildott marad. Ekkor minden B-beli kiild6tt els6 csoportbeli ismerGseinek a szidma ugyanannyival
valtozik, mint a masodikbeli ismerdseinek a szdma, a két megmaradt részcsoportbeli kiildott ismerdseinek az egytittes
szama tehat paros. Az igy keletkezett csoportra ekkor az a) lehetGség teljesiil.

II. megoldas. A kiildottségek létszama (n) szerinti teljes indukcidval bizonyitjuk a feladat allitasat. Egytagu
kiildottségek esetén az A-beli kiildottet vagy ismeri a B-beli kiildott, vagy nem. Ennek megfelelGen a b) vagy az a)
lehetGség teljesiil.

Tegyiik most fel, hogy n-tagi kiildottségek esetén igaz a bizonyitandé allitas, és tekintsiink két (n + 1)-tagt
kiilldottséget. Az A-beli kiilldottség tagjait jeloljik a;-vel, a B-beli tagjait b;-vel, i =1, 2, ..., n+ 1. Hagyjuk egyelére
figyelmen kiviil b, 1-et. Ha sorra figyelmen kiviil hagyjuk a;-et, as-t, ..., any1-et, akkor a megmaradok koziil mindig
van legalabb egy jo kivalasztas, tehat olyan, amelyikhez vagy az n-darab 0-boél 4ll6 sorozat, vagy az n darab 1-bél 4llo
sorozat tartozik.

Ezek a jo kivalasztasok az (n + 1)-tagu kiildottségbdl is kivalasztasok. Koziilik egyesek allhatnak ugyanazokboél
az A-beli kiildottekbdl, de nem kaphattuk mindegyik esetben ugyanazt a csoportot, mert mindegyik A-beli kiildottet
figyelmen kiviil hagytuk egyszer. Vegyiink két kiilonb6z6 jo kivalasztast. Ha valamelyikbdl b, 1 is ugyanolyan paros-
sdgi embert ismer, mint a kiildottsége tobbi tagjai, akkor a csoportra teljesiil a megfelel6 lehetGség az egész B-beli
kiildottséget véve is tekintetbe.

Ha nem ez a helyzet, és mind a két csoporthoz az n darab c-b6l all6 sorozat tartozik, ahol ¢ vagy 0, vagy 1, akkor a
bn+1-hez tartozé szam mind a két csoport esetében 1 —c. Ha a két csoporthoz kiilonb6z6 n-elemii sorozatok tartoznak,
akkor b,11 az egyik csoportbdl paratlan szamu embert ismer, a masikbol paros szamut, csak forditott sorrendben,
mint a tobbiek.

Vegyiik azokat az A-beli embereket, akik valamelyik csoportban benne vannak, de nem mind a kettGben. Ekkor
minden B-beli embernek ugyanannyival valtozik az els§ csoportbeliek kozti ismerGseinek a szdma, mint a masodik
csoportbeliek kozottieké. Igy a megmaradottak kozott az elsS esetben minden b;-nek Osszesen paros szamu ismerdse
van, beleértbe b, 41-et is; a mésodik esetben viszont minden B-beli kiildottnek, b, 1-nek is paratlan szamu ismerGse
van. Talalhato tehat jo kivalasztas (n+1)-taga kiildottségek esetében is. Ez a tulajdonséag tehat 6roklsdik, igy akarhany
tagu kiildottségre fennall.



