A kovetkezg allitast fogjuk bizonyitani:

Ha az Ly, Lo, ..., Ly, halmaz mindegyike a szdmegyenes legaldbb m (de véges szdmai) pdronként kiézis elem nélkili
intervallumabdl all, akkor kivdlaszthato mindegyik halmazbol egy-egy intervallum gy, hogy semelyik kettonek ne legyen
kézds pontja.

Ez tartalmazza a feladat allitasat. Ehhez csak n = 2m — 1 és n = 2m esetén a H,,, Hp41, - . ., Hom—1 halmazokra
kell alkalmazni a kimondott tételt.

Az &llités igaz, ha m = 1. Ha m > 1, eljarast adunk meg az intervallumok egymads utani kivéalasztésara. Vegyiik
mindegyik halmaz balrél elsé intervalluméanak a jobb végpontjat és azt vagy azokat az intervallumokat, amelyekre
ez a legkisebb. T6bb intervallum esetén valasszunk ki egy jobbrél nyitottat, ha van ilyen, kiilonben tetszés szerint
egyet. Legyen ez I, és tartozzék az L; halmazhoz. Ezutan hagyjuk el L;-t, a tobbi halmazbol pedig a balrél els6
intervallumot, majd ismételjiik az eljarast, amig el nem fogynak a halmazok.

Az els6 1épés utan m — 1 halmaz marad, mindegyik legalabb m — 1 paronként k6z6s pont nélkiili intervallumbol
all. Azt kell még belatnunk, hogy I;-nek a megmaradt intervallumok egyikével sincs k6z0s pontja. Ezzel egyenértékii
az, hogy ha I -nek az eredeti L; halmaz I” intervallumaval van kézos pontja, ahol j # i, akkor I’ az L; balrol elss
intervalluma.

Jeloljiik I” bal végpontjat b-vel, és tegyiik fel, hogy van Lj-ben egy I'-t6l balra levé I intervallum. Ha b kisebb
I jobb végpontjanal, akkor ez még inkabb igaz I’ jobb végpontjara (8.a dbra; a halmazokat parhuzamosan eltolt
egyeneseken szemléltetjiik), igy nem I;-et kellett volna kivalasztanunk.

Ha b egyenld I; jobb végpontjaval, akkor kell, hogy I’ balrol, I; jobbrol zart legyen. Ekkor I” jobb végpontja vagy
kisebb b-nél, vagy egyenld vele, de az utobbi esetben az intervallum nyitott, mert nincs kozds pontja I'-vel (8.b dbra).
Ismét egyik esetben sem I;-et kellett volna kivalasztani eljardsunk szerint. Ezzel bebizonyitottuk az allitast.

Ezek alapjan az eljarast m-szer megismételve az Osszes kovetelményt kielégits intervallumhalmazt kapunk.
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Megjegyzés. T6bben tettek kisérletet annak bizonyitasara, hogy a feladat allitisaban az {%] korlat nem ja-

1
vithato, de ezek hibasak. Az {%} élességét csupan n < 6-ra sikeriilt eddig beldtni. Annyit azonban meg lehet

mutatni, hogy van olyan halmazrendszer, amelyikbdl csak <1 — E> (n + 1)-nél kevesebb intervallum valaszthato ki a

feladat kovetelményeinek megfelelGen.
Alljon k=1, 2, ..., n-re Hy a
nyitott intervallumokbol. Legyen a kivanalmaknak megfelelGen kivalaszthaté intervallumok maximalis szama j. A

kivalasztott intervallumok hosszanak az 0sszege nem lehet 1-nél nagyobb. Ha minden lépésben kivalaszthatunk egyet
a megmaradt legrovidebb intervallumok koziil, ez az 0sszeg akkor is legalabb
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Integralva -ig, S tekinthets az integral egy felss kozelits 6sszegének (9. dbra), s igy az integralnak
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Ez tehat fels6 korlat a kivélaszthat6 intervallumok szdméra. A nyert konstans:
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A megjegyzés Suranyi Laszlotol szarmazik.







