x(x+1)

I. Megoldas. a) Ha
z—1

> 3, akkor

:v(x+1)_3>0, - x(m—l)—3(gc—1):x2_2;v+3>

r—1 rz—1 rz—1

0.

Azonban 2° =2z 4+3=(z—1)°+2>0az barmely értékénél és igy akkor van kielégitve az egyenlGtlenség, ha
g
r—1>0, azaz x> 1.

1 1) —6(x—1 2-5 6
b) Ebben az esetben sletl) )—62 Hrt+l) =6 —1) =2 Tt > 0.
T — z—1 z—1

Minthogy 2% — 52 + 6 = (x — 2)(x — 3), kell, hogy legyen:

(x —2)(z —3)

p—1 >0 vagy (z—2)(z—3)(z—-1)>0.

Ez bekovetkezik akkor, ha a baloldali tényezék mindegyike pozitiv, azaz ha = > 3, vagy pedig, ha egyik tényezs pozitiv,
a masik ketté negativ. Utobbi eset akkor all el§, ha 1 < z < 201
Sdndor Gyula (Kolcsey Ferenc rg. VI. o. Bp. VIL.)

I1. Megoldas. Abrazoljuk az
>+ xxr+1)

z—1 r—1
fliggvényt. Ennek oly hiperbola felel meg, melynek egyik aszimptotaja az x = 1 egyenes.
Ha x = —o0, akkor y = —oo. Mindaddig, amig * < -1,y < 0,z = =1 ésx = 0 helyeken y = 0. A -1 <z <0
kdzben y > 0.
A 0 < x < 1kozben y < 0 és ha x kozeledik ezen kbézben az 1-hez, y a —oo felé tart.
Ha z > 1, akkor y > 0, még pedig +oo-t6l csokken egy bizonyos értékig, azutan a +oo felé tart.
A fiiggvény abrazolaséara szolgaljon a kovetkezd értéktablazat:

T -0 |...| =3 | -2 |-1|-042 0| 05 +1
2
Y —oo | S| —15 3 0 (I)I’liz 0| —-25]| —o0
+1 21241 3] 4 |...| 4
20
oo [N | 6| W 6| T | | 4o
/

'Ha & < 1, mindegyik tényez6 negativ.
Ha 2 < x < 3, akkor x — 3 < 0, a masik két tényez6 pozitiv.



A grafikonbol latjuk, hogy, ha = > 1, y > 3, mert hiszen y legkisebb értéke 3 4 2v/2.
y>6, ha 1<zxr<2 ésha x>3.

Amigo Gyorgy (Izr. rg. VL. o. Debrecen).

Kiegészités. x minden értékéhez — az © = 1 helyet kivéve — tartozik egy — és csakis egy y érték. Megforditva: nem
minden y értékhez tartozik x érték.
Rendezziik a fliggvény-kapcsolatot x szerint. A tort eltavolitasa utan keletkezik:

2+ (1—y)z+y=0.
Adott y értékhez akkor kapunk x értéket, ha ezen egyenlet discriminénsa
D=(1-y)?—4y>0, ill. D=y>—6y+1>0.
y—1
Ha D =0, akkor 1 = 29 = =——.
Ha D > 0, akkor az egyenletnek két kiilonboz6 valos gydke van.
D =0, ha y = 3 + 2V/2. Ezen értékek mindegyikéhez egy z érték tartozik. Még pedig y = 3 — 2v2 ~ 0,17, a
fiiggvény maximum; ez akkor &ll el, ha x ~ —0,42.
y=3+2V2~583, a fiiggvénynek minimuma és ekkor x ~ 2,415
Ha mér most 3—2v/2 < y < 3—}—2\/5, akkor x nem valos. Més szoval: ha az X-tengellyel parhuzamosan, téle 3—2\/5,
ill. 3+ 2v2 tavolsdgban egyeneseket huizunk, ezek a gorbe egy-egy agat érintik a felss, ill. also tetépontjukban. E két
egyenes kozotti sikrészen a gorbének nincs pontja. A gorbe pontjai csak az y < 3 — 2v/2 ill. y = 3 + 2v/2 értékekhez
tartoznak.

Az (x =1, y = 3) pont a gorbe kozéppontja. Ezen ponton keresztiil huzhat6 a hiperbola mésik aszimptotéaja, mely
az X-tengelyhez 45°-u sz6g alatt hajlik.

2Felss tetGpont a gorbe azon agan, mely az © = 1 egyenestdl balra fekszik.
3Also tetGpont a gérbe masik agan.



