
I. Megoldás. Az ABCD négyszögben legyen AD = BC, továbbá M a CD oldal felez®pontja. Toljuk el AD-t

önmagával párhuzamosan az ME(ME#AD), a BC-t pedig ugyanúgy az MF helyzetbe (MF#BC) és EF az AB-t

messe az N pontban.

Ekkor

AEN△ ∼= BFN△,

mert

AE#DM = CM#BF

és mivel AE ‖ BF , a két háromszög szögei egyenl®k. Ezen egybevágóságból következik:

1◦. AN = BN , tehát N felezi az AB-t.

2◦. EN = FN . Eszerint MN felezi az EMF egyenl®szárú háromszög (ME = MF ) alapját és így felezi az EMF∢-

et is. Ez egyenl® az AD és BC oldalak szögével, mert szárai párhuzamosak az AD, ill. BC-vel; ezért MN párhuzamos

az AD és BC oldalak szögének felez®jével.

II. Megoldás. Az ABCD négyszögben legyen ismét AD = BC. Ezen oldalak meghosszabbításának metsz®pontja

E; az AEB∢-et felezze EF . Így

(1) AF : AE = BF : BE.

A C és D pontokból húzzunk párhuzamosakat az EF -el, CG-t és DH-t.

Ekkor

(2) AF : AE = AH : AD

és

(3) BF : BE = BG : BC.

Tekintettel arra, hogy AD = BC, az (1)-, (2)-, (3)-ból következik: AH = BG. Ha már most M a CD felez®pontja

és M -b®l párhuzamost vonunk a CDHG trapéz párhuzamos CG és DH oldalaival, akkor ez felezi GH-t az N pontban.

Mivel AH = BG, az N pont felezi AB-t is; tehát MN ‖ EF .
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