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A tetraéder térfogata: %(AOB) -0C =

|

2
A tetraéder felszine F' = (AOB) + 2(AOC) + (ABC) = % +ax + (ABC).
Huzzunk a C csticsbol AB-re merélegest, C D-t.

Nyilvan 0D = A8 _ av2,
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Eszerint F' = % + azx + g 222 4 a?.

A feladat kovetelmeénye:
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Az egyenlet minden tagja oszthatd a-val. A tortek eltdvolitasa és a kijelolt miiveletek elvégzése utan keletkezik

(1) (a —2m)x —am =mv/222 +a? ...
Négyzetre emelve mindkét oldalon és rendezve:
(2) (a —2m)* — 2m2} z? —2am(a —2m)z =0...

A (2) egyik gyoke: x = 0. Ez nem elégiti az (1)-t, mert = = 0 helyettesités utan —am = am, ellenmondas all elg,
ha m # O

A (2) masik gyoke

2am(a — 2m)

(a—2m)* —2m2 "

(3) x =

Ez megfelel, ha pozitiv és az (1) baloldaldt pozitivvd teszi. Utobbi feltétel azonban nem teljesilhet, ha a —2m negativ
(vagy zérus). Kell tehdt, hogy a — 2m > 0 il. m < g legyen.

Ha mar most a — 2m > 0, akkor (3) szerint z pozitiv, ha a nevezGje

(a —2m)* —2m? = (a — 2m + mV2)(a — 2m — mV/2) > 0,

vagyis, mivel a—2m+mv2 > 0,
kell, hogy
(4) a—2m—mvV2<0, azaz m< +a\/§=g(2—\/§)...
legyen. Ha x értékét (3) szerint) (1) baloldalan helyettesitjiik:
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9 —9m)? am |(a —2m) +2m}
“m(a2 ™= . >0, ha m<2(2-v2).
(a—2m)” — 2m? (a—2m)” — 2m? 2

Eszerint m legnagyobb értéke m’ = g(2 —/2). Ez azonban az AOB/A-be irt kbr sugarat jelenti. Masrészt m az

AOBC tetraéderbe irt gomb sugaraval egyenls. Nyilvanvalo, hogy m < m’. Ha m = m/, akkor x = oo; a tetraéder
haromoldali hasabos térré valik, melyet az AOBA hatérol. Ezen teret hatarol6 lapokat érinté gémb legnagyobb kore
az AOB/A-be irt korrel egybevago.
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x = 0 esetén, F = a?, azaz AOBA teriiletének kétszerese. Ekkor a teraéder térfogata = 0, azaz m = 0.
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