I. Megoldas. Abrazoljuk az y = sinx fiiggvényt 0 és g k6z6tt; a fiiggvény-gorbe keresztiilmegy a (0, 0), (g, 1)
pontokon és a szoban forgo iv alulrol konkav. A két hatarpontot 0sszekotd hur a gorbe ive alatt fekszik (az iv és az X
tengely kozott), e két hatarpontot 6sszekots egyenes egyenlete y = %x

Ha tehat a megadott intervallumban valamely z értékhez tartozo pontot keresiink a sinusgdrbén, ill. a szobanforgo
harjan, akkor az elébbi ordinataja (t. i. sinz) nagyobb, mint az utobbié (t. i. z:1:), a hatarpontokban ezen ordinatak
egyenl6k és igy, ha "
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0z < f, akkor sinx = —x.
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II. Megoldas. Vizsgaljuk az y = — fiiggvény valtozasat a [O, 5] kozben. Ezen koz hatarain:
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Kimutatjuk. hogy a [0, g] kozben y = ST sllandéan fogy. Ugyanis
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A o, 5] kozben cosx > 0, mig # — tgz < 0, tehat y' < 0. Eszerint az y = — fiiggvény értéke a szébanforgd
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kozben 1-t6l fogy —-ig és igy valoban
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(Q.e.d.)
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>~ azaz sinz = —zx.
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Jegyzet. Hasonloan vizsgalhatjuk az y = sin x — —x fliiggvény valtozasat is. Errdl kideriil, hogy a [O, g] koz hatarain
T
0, a kézben mindeniitt pozitiv.
(Taksony Gy.)

II1. Megoldas. Az egység sugart korben 2z ivhez tartozo har hossza 2 sin x; feltessziik, hogy 0 < 2z < 7. Ezen
hur felével, a har kdzéppontjabol szerkesztett félkér hossza 7 sin x.

Két ponton (A és B) atmeng korok ivei legyenek iy, io. Ha i1 kozéppontja a két pont tavolsagat merdlegesen felezs
egyenesen messzebb van a C felezGponttol, mint io-¢, akkor i; az AB és io kozOtt fekszik. Az adott esetben tehat az
1
egységsugari kor 2x ive az — AB sugard 7sinz iven beliil fekszik.

Ha azonban két pontot két allanddan konvex tortvonal kot Gssze, akkor ezek koziil a bels§ rovidebb. Ugyanez all
két allanddan konvex gorbe vonalra is. Ebbé&l kovetkezik, hogy

wsinz > 2z ill. sinx > —ax.
T
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Ha z =0, vagy = = 5 akkor a két gorbe iv Osszeesik ; ezen hataresetekben tehat sinx = —x.
o

Relle Ferenc (Révai Miklos g. VII. o. Gyér.)



