Derékszogi koordinatarendszeriink X-tengelye legyen az AB, Y-tengelye az e egyenes. Az A koordinatai (—d, 0),
a B ponté (d, 0). A valtozdé R pont koordinatai (0, A), az S ponté (0, A+ d).
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Az AR egyenes egyenlete:

A
A BS egyenes egyenlete:
A+d
(2) y:—T(aj—d)...

A két egyenes metszépontjanak koordinatait két egyenletbdl allo egyenletrendszer megoldasa szolgaltatja, mint a A
paraméter fliggvényeit. Ha a két egyenletbdl A-t kikiiszoboljiik, a metszéspont koordinatai kozott 6sszefiiggést kapunk;
ez lesz a keresett mértani hely egyenlete.

d
1)-b6l A = I—fd. Ha ezt 2)-be helyettesitjiik:

(3) yz—é (I(iyd—i—d) (x—d) ill. (z+dy=—(y+z+d)(z—4d)...

A kijelolt miiveletek végrehajtasa és Osszevonasa utan keletkezik:
(4) 22420y =d*. ..

Nyilvanvaléan hiperbolaval van dolgunk, melynek kdzéppontja az origd, keresztiilmegy az A és B pontokon és
aszimptotai az

(5) 2?2y =a(x+2y=0...

egyenespart alkotjak. Eszerint a hiperbola egyik aszimptotaja az z = 0 egyenes, azaz az Y -tengely, a méasik aszimptotéja
az x + 2y = 0 egyenes. (Ennek irdnyhatarozoja — =)

Ha R az O pontban van. (A = 0), akkor AR a BS-t a B pontban metszi. (P = B).

Ha S van az O pontban (A = —d), akkor AR és BS metszGpontja, P = A.

Ha R a végtelenbe jut az Y-tengelyen, akkor AR és BS parhuzamosak az Y-tengellyel: P az Y-tengely végtelenben
fekv6 pontja.

d 1
Ha )\ = —3 azaz O felezi az RS tavolsagot, akkor AR és BS parhuzamosak és iranyhatarozdjuk: —5 AR és BS

1
metszGpontja a végtelenben van oly egyenesen, melynek irAnyhatarozoja: ——.

d d
Jelolje az R, S pontok helyzetét az utobbi esetben Ry (O, —5), So (O, 5) Ha R leirja az Y-tengelynek az Ry

d
feletti részét | A > —5), a P pont leirja a hiperbola azon agat, mely az X-tengely pozitiv oldalan van; ha pedig R

az Y-tengelyen Ry-tol —oo felé tart, akkor a P pont leirja a hiperbola masik adgat, amely t. i. az X-tengely negativ
oldalan van.

Freud Géza (Berzsenyi Daniel g. VII. o. Bp. V.)

L(—d, 0) és (d, 0) kielégitik a (4) egyenletet!
1 1
?Ha A = 5 akkor az (1) egyenlet atmegy ebbe: y = —5(50 +d), mig a (2) ebbe: y = —5(50 —d).



Jegyzet. a) Ha az (1) és (2) egyenletek rendszerét x, y szerint megoldjuk:
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Ezen paraméteres elGallitasbol kiolvashatok a megallapitasok, amelyeket a gorbe helyzetére tettiink.
b) Az aszimptotak helyzetét ismerve, megszerkeszthetjiik a f6tengelyeket.
¢) Ha az RS tavolsagnak fels6 végpontja R, akkor a P pont az

2 — 2y = d°

gorbét irja le. Ennek aszimptotéi az x = 0 és © — 2y = 0 egyenesek.



