I. Megoldas A triéder csicsa legyen egy gomb kozéppontja. A triéder a gémbon oly gémbhéromszoget hataroz
meg, melynek oldalai a triéder élszogeivel, szogei a triéder lapszogeivel egyenldk. Jeldljék «, 8, v a gdmbharomszog
oldalait és x az a-val szemben fekvs szogét; akkor

cos a = cos B cos~y + sin Bsin -y cos x.

Ha 8 = v = «, akkor cosa = cos? a + sin? «a cos x,
ill.

cosa = cos® a + (1 — cos® @) cos
és innen
cosa(l — cosa)
cosT = ———————
1 —cos?«
a =0, cosa =1 esetet kizarjuk és igy
cos o
coSxr = ——.
14 cosa
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Ha a < 5 Cosa >0, cosx < cosa és T > q.
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Ha a = 5 cosa =0 és cosx =0, tehat x = 5: derékszog triéderrel van dolgunk.
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Ha o > 5 » cosa <0, 0<l4cosa <1, cosz <0, de |cosx| > |cosa| ésigy = > a. (Ugy a, mint x

tompaszogek!)
P

a+x = 5 esetben cosz = sina. Ekkor

sina(l +cosa) =cosa ill. sinacosa = cosa — sina.
Négyzetreemelve: (sin a cos a)? = cos® a + sin? o — 2 cos asin a
azaz
sin” 2ar + 4sin2a — 4 = 0.
Innen
sin2a = 2(—1+ V2).
Az egyenletnek negativ gyoke abszolut értékre > 1, nem vehetd figyelembe.
A tablabol kikeresve: 2o = 55°56'15" ) o = 27°58'7,5"
és
r=90° — a = 62°1'52,5".
Ugyanazon s1nusa van az 55 56'15" klegesmto szdgének is; azonban ez t. i. 180° —55°56'15" nem felelhet meg, mert

ekkor 2o > ;T o > 1 és x = 5 —a< Z < « lenne, holott kell, hogy x > « legyen!

Bizdm Gyérgy (Bolyai g. VI. 0. Bp. V.)
II. Megoldas. A triéder egyik élén felvett A pontban allitsunk az SA élre merdleges sikot; ez a méasik két élt

a B és C pontokban metszi. Minthogy SAB és SAC az A-nal derékszogi, egybevagd haromszogekﬂ SB = SC és
AB = AC. Az SABA-b6l: AB = SBsina.

A BSC egyenlGszéaru haromszoghgl:
BC = 2SBsin %
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A BAC egyenl6szaru haromszogben BAC' = z, tehat

BC = 2ABsing = 25Bsin asin ;

Ezek szerint 25 B sin % = 2SBsinasin g,
azaz

« T
sin — —sinasin—.
2 2

!Egy oldal és a rajtafekvé két szdg egyenls!
2Ebb6l kiolvashato, hogy sin% < sin g tehdt o < z. (sina >0, sin% >0, sing > 0.)
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s1n§:2s1n—cos—sm— ill. 2cos§s1n§:1.
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Négyzetreemelve:
e’ T
4cos® —sin® = = 1.
cos” o sin” o
2 & 2L
Azonban 2 cos 3= 1+ cosa, 2sin 5= 1 —cosz,
cos o

és igy (14 cosa)(l—cosx) =1, ill. COSE = g



