1°. Vizsgalatunkbol kizarjuk azon esetet, amidén az e egyenes (y = 10 — z) az X tengelyt A és B kozott metszi,
vagy ezek egyikén megy keresztiil. Ha ezen esetekben a C az X tengelyen van, akkor ACB< = 180°, és ha C az ¢
egyenesen tovabb mozog, — barmelyik iranyban —, az AC B< folyton csokken, és zérussa valik, ha C az e egyenesen a
végtelenbe keriil.
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Csakis azon esetet vizsgaljuk, amidén A és B az e egyenes ugyanazon oldalan fekiisznek; hataresetben e keresztiil-
megy az adott pontok egyikén. Az A koordinatai legyenek (—a, 0), a B ponté (a, 0), ahol 0 < a < 10.

Az y = 10 — z egyenes az X-tengelyt a K (10, 0), az Y-tengelyt az L(0, 10) pontban metszi.

Az ACB< = v legnagyobb akkor, ha az ABC/A kéré irt kor az e egyenest a C' pontban érinti.

Keresni kell tehat azon kort, mely az A, B pontokon megy keresztiil és az e egyenest érinti.

Az A, B pontokon dtmend kor kozéppontja az Y-tengelyen fekszik; koordinatéi: (0, n). Az ilyen kor egyenlete:

@+ (y —n)® =a® + 1’
vagyi
(1) 24y =2y —a®>=0...
Ezen kor érinti az y = 10 — = egyenest, ha két 6sszeess kozos pontja van. A kozos pontok abscissdira nézve
22 + (10 — x)? — 2(10 — x)n — a® = 0,
(2) il 22 + (2y — 20)z + 100 — 20 —a* =0...

A kornek és az egyenesnek két Osszeess kozos pontjuk van, ha a (2) gyokei egyenldk, azaz ha a (2) driscriminansa

elttinik:
D = (2y — 20)* — 8(100 — 20 — a?) = 0.

Rendezve és egyszertsitve:
(3) n% + 20 +2a* =100 = 0. ..
(3)-bol

n=—10+4/2(100 — a?).

(0, m) oly kor kozéppontja, mely keresztiilmegy az A, B pontokon és az e egyenest érinti. Ilyen tehéat, ¢ megadott
értéke mellett ketts van. Az érintési pont abscissajat pedig a 2) kétszeres gyoke jelenti; az érintési pontra nézve tehat
2n—20 10-n _10+n

5 5 és y=10—x = 5

A (3) gySkei valésak, ha 100 — a* > 0, azaz 0 < a < 10, mert a nem lehet negativ (L. bevezetésiinkben!)

Ha 2a?—100 < 0, vagyis 0 < a < 5V/2, akkor a (3) gydkei ellenkez elGjeltiek: az egyik kor kbzéppontja az X-tengely
felett van, a masik az X-tengely alatt.

Haa = 5\/5, a 3) egyik gyoke zérus, a masik: —20.

Ha 5v2 < a < 10, akkor a (3) mind a két gyoke negativ: mind a két kor kdzéppontja az X-tengely alatt van.

Ha a = 10, akkor a (3)-nak két egyenls gyoke van: ekkor a B pont 6sszeesik C-vel, n = —10 és v = 180°.

Ha pedig a = 0, azaz A és B az O pontban esnek dssze, mindegyik kor érinti az e egyenest a C, ill. C’ pontban, az
X-tengelyt az O pontban és ekkor 3)-bol: n? + 20n — 100 = 0, tehat = —10(1 £+ v/2).

Ezen két érték n-ra nézve fels§ és alsé hatéart jelent: 1 az X-tengely feletti kor kozéppontjanak tavolsaga az X-
tengelytdl legfeljebb —10(1 — v/2), az X-tengely alatti kor kézéppontjanak tavolsiga az X -tengelytol legfeljebb

| —10(1 +V2)| = 10(1 + V2).

LA kor keresztiilmegy a (a, 0) ponton, tehat a? + 7% = r2.

2Ugyanis altalaban 77 = —10 & /2(100 — a2)
m = —10 + 1/2(100 — a?) legnagyobb értéke akkor all el§, ha a = 0.

n2 = —10 — 41/2(100 — a2) abszolut értéke legnagyobb, ha a = 0.
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Jegyzet. 1°. Legyen pl. r? = 28.
Ekkor
n”?420n—44=0
és
m = 2, 2 = —22.
Az érintési pontra nézve, ha n = 2, (2) szerint 22 — 162 +32 =0, ill. (x —4)> =0, x = 4; y = 6.
Ha pedig n = —22, akkor (2) szerint
222 — 64z + 512 = 0,

ill.
(r —16)% =0,
tehat

20 Ha az A, B pontokon &atmené kor az ¢’ egyenest a C pontban érinti, akkor — K pont hatvanya e korre
vonatkoztatva — ,
KC"=KA-KB = (10 — a)(10 4+ a) = 100 — a.

Eszerint K C értéke valtozik 0-t6l 10-ig. Ezen valtozassal kapcsolatos vizsgalatok az elbbiekkel megegyezd eredményre
vezetnek.
A KC az e egyenesen felrakhat6 két irdnyban K-bol kiindulva, és igy jutunk a két korhoz, szerkesztéssel is.



