1°. Valamely fiiggvény allandéan novekedd, ha differencialhanyadosa az 2 minden értékénél pozitiv.

, (42 —ba)(x — 2a) — (22® — bax +8) 2 o 2a)? 4 g —
vy = (x — 2a)? N (x—2a)2[( 2a)" + 4

A 9/ nevezéje pozitiv; ezért elSjele csak a szamlalo, vagyis az
f(z) = (z —2a)* +a® — 4
masodfoku fiiggvény elGjelétdl fiigg. Amint latjuk f(z) az  minden értékénél pozitiv, ha a® — 4 > 0, azaz
ha a< -2 vagyha a>+2.

Ezen esetekben az f(z) = 0 egyenletnek nincsenek valos gyokei. Az y fliggvény allandoan novekedik. Az 2 = 2a helyen
szakadéasa van oly médon, hogy itt y = £oo.

2°. Ha —2 < a < +2, akkor az f(z) masodfoku fiiggvény elGjelet valtoztat azon 2 helyeken, ahol f(z) = 0. Ha ezen
helyek 2/ és z”, tgy hogy @' < 2, akkor f(z) az 2’ helyen pozitiv értékekbsl megy 4t negativ értékekbefl ezért itt
y-nak maximuma van.

Az 2" helyen f(z) negativ értékekbdl megy at pozitiv értékekbe, tehat itt y-nak minimuma van.

30, Az el6z6kbdl latjuk, hogy a; = —2 és ay = +2 azon értékek, amelyek elvalasztjak egymastol az 1°. alatti a
értékeket a 2°. alattiaktol. Ha a; = —2 és x + 4 # 0, akkor

222 +102+8 2z +4)(x+1)
B T +4 B r+4

=2(z+1).
202 =102 +8 2@ —4)(x—1)
r—4 N z—4 _2(96_1)9

4°. Nyilvanvalo, hogy az y fiiggvénynek hiperbola felel meg. Ha az osztast elvégezziik,

a =42 mellett, hax —4 #0,y =

8 — 2a?
r—2a

y=2r—a+
Innen kiolvashatjuk, hogy az
r=2a é y=2r—a

egyenesek a C gorbe aszimptotdi. E két egyenes metszépontjanak — a gorbe kézéppontjanak — koordinatéi:
T =2a, Yy=3a
Az a kikiiszobolésével a kozéppont koordinatai kozott

3z

Y=

Osszefiiggeés all els; ez oly egyenes egyenlete, mely az origon megy keresztiil. Ezen egyenest irja le a C hiperbola
kozéppontja, ha a felveszi az Gsszes lehetséges értékeket.
5°. A C gorbe egyenletét, a nevezs eltavolitdsa utan

222 — vy + 8 = a(5z — 2y)

alakra hozhatjuk. Ha 5z — 2y = 0, akkor a minden értéke mellett
2 O z? . L 5
2z —511:-354—858—7:0, vagyis x ==+4 ésigy y:j:§~4:j:10.

Tehat az Osszes gorbék keresztiilmennek a
P1(4710)7 P2(_47_10)

szilard pontokon.
Freud Géza (Berzsenyi Daniel g. VI. o. Bp. V.)

Jegyzet. Ha pl. a = —2, akkor az © = —4, y = 2z + 2 egyenesek pérjaval van dolgunk. Az (x = —4, y = —10)
ponton az x = —4 egyenes, az (x =4, y = 10) ponton az y = 2x + 2 megy keresztiil.

1Ugyanis f(x) az z-nek oly masodfoka fiiggvénye, amelyben 2 egyiitthatoja pozitiv.
222 —5 8
2y = % irhato 222 — zy — 5az + 2ay + 8 = 0 alakban. Ha pl. a = —2, akkor 222+ (10 —y)z+8—4y = (z+4)(2z+2—y) = 0.
z—2a
Az egyenespar két egyenese: x +4 =0 és y = 2z + 2.



