Az egyenes egyenlete legyen az + by 4+ ¢ = 0. Ezen egyenesnek és az y = 2 gorbének kozos pontjaira nézve:
(1) ar +brd +c=0...

Ha ezen egyenlet gyokei x1, xo, x3 (t. i. a koz0s pontok abszcisszai), akkor a szoban forgd pontok vetiiletei az
y = x? parabolan ugyanezen x; értékekhez tartoznak; ezek koordinatai tehat: (xi, xf), i =1, 2, 3. Marmost ki kell
mutatnunk, hogy az (azi, xf) i =1, 2, 3 pontok és az origb egy koron fekiisznek.

Egy tetsz6leges kor egyenlete:

(2) 2 +y* + Az +By+C=0...
Ezen kor keresztiilmegy az (xi, :Ef) pontokon, ha

Azy +Bx? +C+ a2+ 21 =0
Az + B2 +C 4 a2+ 23 =0 1
Azs+ Bri+C 4224253 =0

Minthogy az orig6 is pontja a koérnek, C' = 0. Igy azonban az A és B kiszamitasara harom egyenletiink van. Ezen
egyenletekbdl all6 rendszernek akkor van egy és csakis egy megoldasa, ha a determinansa eltdnik, azaz, hall

R T 1z 23
2,2 4| _ 2 4l _ 3| _
(3) To T Ty + Xy = |2 x5 7| = T12223 |1 22 25| =0. ..
T3 73 T3 + 5 e 123 x5

Azonban — az altalaban zérustol kilonboz6 — x1, x2, x3 az 1) egyenlet gyokei, tehat

c+ary + bazf =0
c+axe +brs =0 3 IL
c+ axs + bazg =0
A II. egyenletrendszer az a, b, ¢ egyiitthatokra nézve homogén lineéris egyenletrendszer csak ugy allhat meg, ha
determinénsa elttinik, azaz, ha
12y a3
(5) lag 3| =0...
1z3 ajg

Mivel tehat ez , a 3) alatti feltétel is ki van elégitve: a szobanforgd 4 pont valoban egy koron fekszik.
Jegyzet. Az 1) gyGkeire nézve: x1 + xo2 + x3 = 0. Ennek tekintetbe vételével is kimutathato, hogy az 5) baloldalan
all6 determinans elttinik. Fejtsiik ki az els6 oszlop tagjai szerint. Keletkezik:
(azgxg — azgxg) — (azla:g — a:?xg) + (3:1123 — a:za:?) =
= T2%3 (!E3 - 202) (563 + 562) — T3T1 (563 - 561) (!E3 + !E1) + z122 (!E2 - !E1) (562 + 561) =
= —zixexs(ws — x2) + v122x3(x3 — 1) — X123 (T2 — 1) =

:—I1$2$3(—I3—|—I2—|—I3—I1—I2—|—I1) =0.

! Az determinans értéke nem valtozik, ha egy oszlop tagjait kivonjuk egy masik oszlop megfelelt tagjaibol; az egy-egy sor tagjainak kdzds
tényezdjét pedig kiemelhetjiik.



