Az f(x,y) = 0 harmadfoku gorbén fekvé P pont koordinatai: (zg,yo), legyenek racionalis szamok. A gorbéhez P
pontban huzott érinté a gorbét még egy pontban metszil.

Ha az érint6 egyenletébdl y-t, mint = fliggvényét kifejezziik és ezen kifejezést az f(z,y) = 0 egyenletben y helyébe
tessziik, akkor a-re nézve harmadfokd g(x) = 0 egyenletet nyeriink, melynek minden egyiitthatoja racionalis szam. A
g(x) = 0 egyenletnek kétszeres gyoke xg; gykeinek szorzata :E%:EI , ha t. i. 2/ a gorbe és az érinté metszéspontjanak
abszcisszaja. Azonban —:E(QJ:E’ a tiszta tag és 2° egyiitthatojanak hanyadosaval egyenls, tehat egy racionalis szammal és
igy o’ is, ill. ¢/ is racionalis szam. P’'(z’,y’) pontbol kiindulva, hasonl6 eljarassal jutunk P”-héz, melynek koordinatai
racionalis szamok és igy tovabb.

Ha (x0,yo0) inflexiés pont, akkor ezen ponthoz tartozo érinté a gorbét nem metszi.

Sdndor Gyula (Kolcsey Ferenc g. VIIL. o. Bp. VL)
Jegyzet. Képzelhet§ olyan gorbe is, melynek csak 3 racionéalis koordinatakkal bir6 pontja van. Ha ugyanis P ilyen

pont, és az ehhez tartozo érinté Pa-ben, a P>-hoz tartozo érinté a Ps-ban, a Ps-hoz tartozo6 érinté a Pi-ben metszi a
gbrbét. Ezen visszatérés el6fordulhat négy vagy tSbb pont esetén is.

LEzen érints egyenletében felléps egylitthatok, melyek xq, yo és az irdnyhatarozo — t. i.

d

y = (d—y) ,haz = xo, y = yo — fliggvényei, racionalis szamok. Ha f(x,y) = 0 egyenletet x szerint differencialjuk, akkor az igy nyert egyenlet
T

y”-re nézve elséfoku. y'-t kifejezziik az f(x,y) = 0 egyenlet egyiitthatéival, tovabba az (xo, yo) koordinatakkal racionalis mtiveletekkel, tehat

y' is az (x0,y0) helyen racionélis szam.



