1.9 Ha az ABC /A-n beliil van olyan P pont, amelybdl minden oldal 120°-u szog alatt lathato, azaz
(1) APB< = BPC< =CPA<=120°...

akkor az AP egyenes felezi a BPC'<-et, BP a CPA<-et, CP az APR<-et.
Ha viszont AP felezi a BPC<t-et, BP a CPA<-et, CP az APB<-et, akkor az (1) egyenlség 4ll elg.

2.0 Legyen ABCD izogonikus tetraéder. A beirt gomb érintési pontjai Ay, By, C1, D1. Feltevésiink szerint a BC' D
hatarlapon az Aj-et a cstcsokkal 6sszekotd transzverzalisok szogei 120°-tiak. 1.9 szerint DA; felezi a BA,C<-et és
BC-t az M pontban metszi.

Az ABC lapon BD1C< = 120° és AD; felezi ezt. Mivel pedig BAy = BDy,CA; = CDl,El azért BA,C = BD.CA;
a BD,C<-et felezs egyenes ugyanazon M pontban metszi BC-t, mint a BA;C<-et felezd egyenes. Ebbdl kovetkezik,
hogy AA; és DDy — az ADM sikban fekvs egyenesek — metszik egymast.

Hasonléan mutathaté ki, hogy a BBj ill. CC; egyenes, mely nem fekszik az ADM sikban, metszi az AA;-t és
DD;-t is: tehat kell, hogy tgy BB; mint C'Cy ezek metsz6pontjan menjen keresztiil. Azaz: ha a tetraéder izogonikus,
a tetraéderbe irt gomb érintési pontjait a szemkozti csticsokkal 6sszek6ts transzverzalisok egy ponton mennek keresztiil.

3.9 Legyen ABC'D nem izogonikus tetraéder, amelynél pl. AD,C<t # CA;D<. Ebben az esetben DA, és AD,
nem metszik BC-t ugyanazon pontban. DA; és BC metszéspontja legyen M, az AD; és BC metszéspontja M’.
Bang-tétele értelmében BA;C<t = BD,C< és igy BD,C/A = BA;CA. Azonban

CA M« = 180° — CA,D<«
és CDlM/<I =180° — AD,C«.

Minthogy CA;D< # AD1C<, azért CA;M< # CD1M'< és igy M és M’ kiilonboz6 pontok. Most az AA; és
DD, transzverzalisok nem metszhetik egymast, mert két kiilonbo6z6 sikban fekiisznek gy, hogy nem mennek keresztiil
a két sik kozos egyenesének, AD-nek ugyanazon pontjan.

Ha tehat a tetraéder nem izogonikus, a szobanforgd transzverzalisok nem metszik egymast. (Kitérs egyenesek!)

Weisz Alfréd (Bolyai g. VIIL o. Bp. V.)

Jegyzet. Kimutathatjuk azt is, hogyha a tételben szerepls transzverzélisok egy ponton mennek keresztiil, akkor a
tetraéder izogoénikus.

Ha ugyanis AA; és DD; metszik egymést, akkor ezek sikja a BC' élt az M pontban metszi és — az el6bbiek szerint
- MA,C<q=MD,C«q. Az AA; és BB transzverzilisok is metszik egymaést; sikjuk a C'D élt az N pontban metszi és
igy CB1N< = CA1N<I.

Azonban Bang-fétele szerint AD,C<t = AB1C< és igy ezek mellékszogel is egyenldk, t. i. M D1C< = CB1N<.
Ezért egyszersmind M A;C< = CA1N<«,

1Egy pontbol a gémbhoz hazott érinté-darabok egyenlok!



azaz CAy felezi az MAIN ill. BA;D<-et.
Hasonléan: DA, felezi a BA;C<i-et és BA; felezi a C Ay D<t-et Ebb6l kovetkezik 1.0 szerint, hogy
BAC«a— CA1 D<= DA{B< = 120°.

Ugyanez all a tobbi lapokon is, a beirt gomb érintési pontjait illetéleg, tehat a tetraéder izogoénikus.
Weisz Alfréd (Bolyai g. VIIL o., Bp. V.)



