Ha a kor A, B pontjaiban az érint6k parhuzamosak, akkor AB a kor atmérsje és AB felez6pontja, t. i. az origo a
kor kozéppontja, melynek egyenlete:

2+ y2 =72,
A kor keresztiilmegy a (v/2,v/2) ponton; tehat:
242=r2
Eszerint a szoébanforgo kor:
(1) oyt =4...
A harmadfoku parabola egyenlete:
(2) y=azr®+br? +cx+d...

Az inflexiés pont abscissaja, amint az 1341. feladatban lattuk: —%. Most —% = 0, tehat b = 0. Minthogy a gorbe
keresztiilmegy az origon, a (2) egyenletet (0,0) kielégiti és igy d = 0. Eszerint a gorbe egyenlete:
(3) y=ar’+cr és y =3az’+c...

A gorbe keresztiilmegy a (\/5, \/5) ponton, tehat
(4) V2=a-2V2+4+¢v2, ill. 2a+c=1...

A gorbének és a kornek kozos érintjiik van az A, B pontokban. A kor érintGjének iranyhatarozoja az A pontban:
—1, mert OA sugar irdnytangense: % = 1. Ezért a (3) alattiy’ = —1, ha z = V2,
vagyis

(5) 6a+c=-—1...

1
(4) -bol és (5)-bol: 4da = =2, a = —5 és igy ¢ = 2, ugy hogy
1
(6) y=—§x3+2x...

2 2
gorbével van dolgunk. Ezen gorbének fels6 tetpontja van az ¢ = +§\/§ ~ 1,16, also tetépontja az x = —gx/g ~ —1,16

helyen.
Keressiik mar most az (1) kor és a (6) gorbe kozos pontjait. Meg kell oldanunk az (1) és (6) egyenletekbdl allo
rendszert. Ebbgl y-t kikiiszoboljik, ha a (6) alatti kifejezését (1)-be helyettesitjiik:

1 2
(7) z? 4 (—51173 + 2:1:> =4, rendezve: 2% —82% 42022 -16=0...

Ezen egyenletnek v/2 és —v/2 kétszeres gyOkei — az érintkezés miatt — tehéat kell, hogy az egyenlet baloldala oszthato
legyen

(z —V2)2(z +V2)? = (2? — 2)?

szorzattal. Valoban
2% — 82t + 2022 — 16 = (22 — 2)(2* — 4).

A parabola és a kor metszéspontjai az x> — 4 = 0 egyenlet gyokeihez tartoznak: ' = —2, 2" = 2. Ezen pontok az
abscissa-tengelyen fekiisznek.




A két gorbe altal hatarolt teriilet nagysagat, z1 = —2 és z2 = /2 hatarok kozott a szimmetriabol kifolyolag ugy
kaphatjuk meg, hogy a kor teriileteibsl kivonjuk a két gorbének zo = V2 és o = 2 kozotti iveik altal bezart sarlo
alaku idom teriiletének kétszeresét és az igy nyert kiilonbség fele adja meg a keresett teriilet nagysagat.

Mar most az AA; har a koérben oly szeletet — élF A; — hataroz meg, mely egy 90°-u korcikkbél van lehasitva. A

2
korcikk teriilete: % =m. Az AOA1 A teriilete: % = 2. Igy a korszelet teriilete: t; = m — 2 és ennek fele, az AEF
vegyesvonald idomé (ZF a kor ive): g - 1.

Ebbdl ki kell vonnunk az AE, EF és a parabola EF ive altal hatarolt to teriiletet; minthogy OF = V2 és OF =2,

2 4 2
1 16 4 1
t2:/ (——x3+2x)dx=[—x—+x2} =——+44+-—-2=—.
V3 2 8 V3 8 8 2

A sarlo alaku idom teriilete:

ts=—t; —ty = = L_m=3
s=gh—t2=g 5 5
1 1 3 3 1
A keresett teriilet: ¢ = 5( 2r— 2t3) = 5 (47T_27T2 >_ (W;' )

t =6,2124 teriiletegység.
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