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1°. A korbol kimetszett har fele, §M N mértani kézéparanyosa a red meréleges atmérs két szeletének. Az egyen-

16szart haromszoghen AK LA ~ ABC. Igy a kovetkezoket irhatjuk:

2
(1) Miv =d@2R—d)... és
(2) KL:BC=(2R—d): AH ...
Minthogy BC = AH, (2)-b6l KL = 2R — d.
A

A feladat kovetelménye pedig: KL = M N tehéat
(3) (2R — d)* =4d(2R —d) ...
Ezen egyenlet egyik megoldasa 2R — d = 0, vagyis d = 2R; ekkor KL = M N = 0. Ha pedig d # 2R, akkor

2R—d=4d ill d:?.

20, A valtozo d jele legyen x. Ennek fiiggvénye y = KL — MN, tehat, 2R = 1 tekintetbevételével

(4) y=1l—z—-2/z(1—2)...
z = 0 mellett y = 1. (Ekkor KL = BC =1, és MN =0).

1
x = 1 helyen, amint 1°. alatt lattuk: y = 0. Tovabba y = 0, ha z = £

Az y fliggvény értelmezési tartomanya, a négyzetgyok valds értékére valo tekintettel: 0 és 1 kozott van, azaz
0 £ z £ 1. Ezen kozben y az z-nek folytonos és mivel a négyzetgyoknek csak pozitiv értékét vessziik, egyértéki
fliggvénye. Hogy valtozasat vizsgaljuk, képezziik y differencidlhanyadosat:

1—2z

N

Ha 2 =0, ¥’ = —oo0. Ha 2 névekedik, ¢y’ < 0 mindaddig, amig

() y'=-1-

1—2x

6 ——=—1...
(6) z(1l—x)

lesz. Ezutan 3y’ > 0 és z = 1 helyen +oo. Ebb6l kivetkezik, hogy a (6) egyenlet altal meghatarozott x helyen a
fiiggvénynek minimuma van. Minthogy a (6) egyenlet baloldalan a nevezs pozitiv, a tort elGjele a szamlaloéval egyezik
meg, azaz 1 — 2z negativ, az egyenlet gyoke pedig: x > 3 legyen.

Négyzetre emelve (6) mindkét oldalan:

(1 —2x)2
72:1,
r—x
és rendezés utan
(7) 522 —5x+1=0...
Innen
LB =VE 545
Y10 7T 10

ot
+
=

1
Ezek koziil csak o = > > tehat az y fliggvénynek minimuma van az xo ~ 0,72 helyen.
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A fliggvény valtozasanak abrazolasara szolgaljon a kovetkezd tablazat:

T 0 0,1]0,2 0,3 0,4 0,5 0,6 0,72 08 |09 1

Y 1 N | 0,3 0 —-0,22 | —=0,38 | —0,5 | —0,58 | \,| —0,62 | | —-0,6 | 0,5 | ~ 0
min

y | —oo | — — — — — — — — 0 + + + | + | +©

Komlds Janos (Gr. Széchenyi Istvan gy. r. VIII. o., Pécs)

Kiegészités. A fliggvényt abrazolo gorbe egy ellipszisnek a fele, amelynek AB az dtmérGje; t. i. A és B parhuzamos
érintsk érintési pontjai.

Ha a kor ST atmérGjének S végpontjabol az ABCA AB és AC oldalaval parhuzamosakat htzunk, akkor ezek
meghatarozzak a korén az M és N pontokat ugy, hogy M N = KL lesz.



