I. Megoldas. Az orthocentrikus tetraéder legyen Ay Ay A3 Ay; a koréje irt parallelepipedon élei egyenlék, hatarlapjai
rombuszok. Ezen tetraéder szemkozti élei merdlegesek egymasra, pl. A1As 1 AsAy. (Az As3As él parhuzamos az
A1B2A2B1 hatarlap B3B4 étl(’)]émval)

4,

A3 Ay élen keresztiil fektessiink sikot, mely mersleges A; As-re és A Ao-t a P-ben metszi; P-bdl allitsunk merdélegest
Az A -re, PQ-t. Ekkor PQ az A1As és A3A, élek normaéltranszverzalisa és az A3 A4 P/A-ben az A3 A4 oldalhoz tartozo
magassag.

Minthogy A1A2 1 [A3A4P], A1A2 1 AgP és A1A2 1 A4P Ez annyit jelent, hOgy A3P az A1A2A3A, A4P az
Ay Ax Ay /\ egyik magassagi vonala.

Az orthocentrikus tetraéderben a tetraédermagassagok talppontjai a megfelelé hatarhéaromszog magassagi pontjai.
Eszerint az A4 csucsbol kiinduldé my magassagi vonal Hy talppontja AsP-n, az As cstucsbol kiindulé mg-é, Hs, az
A4 P-n fekszik. mg és my az As3A4P/A-nek is magassagvonalai. Ezek azonban a tetraéder H magassagi pontjaban
metszik egymaést, tehat H az A3 A4PA-nek is magassigi pontja: ezen keresztiil kell mennie a haromszog harmadik
magassagi vonalanak, t. i. PQ-nak is.

II. Megoldas. Az egyenl$ éld parallelepipedon A, Ao, As, Ay csicsai az A, a t6bbi By, Bs, Bs, By csicsai a
B tetraédert hatarozzék meg; mind a kett6 orthocentrikus. Az A tetraéder H magassagi pontja a B tetraéder koré
irt gémb kozéppontja, tehat HBy = HBs = HBs = H By. Tekintsiik méar most pl. az A; Ay és A3 Ay szembenfekvs
(egymasra meréleges) élek transzverzalisat, PQ-t. Ez, amint elébb lattuk, benn van az AsA, élen atfektetett X
sikban, mely A; As-re merdleges. Ezen X sik merGleges a By Be egyenesre és a By Bao-t mer6legesen felez6 As A4-n megy
keresztiil, tehat mértani helye mindazon pontoknak, amelyek Bi-t6l és Bo-t8l egyenls tavolsagban vannak. De PQ
benne van azon X’ sikban is, melyet az A; Ay élen atfektetiink Az As-re merdlegesen; X' mértani helye eszerint azon
pontoknak, amelyek Bs-t6l és By-t6l vannak egyenld tavolsagban. Tehat PQ barmely pontja egyenls tavolsdgban van
egyrészt Bi- és Bo-, masrészt a Bs- és By csicsoktol. Most még azt kell kimutatnunk, hogy PQ-nak van oly pontja,
mely valamennyi B cstcstol egyenld tavolsagban van.

Fektessiink az As A4 élen keresztiil sikot, mely A; As-ra meréleges. Ezen sik, X", mértani helye mindazon pontoknalk,
melyek B1-t6l és Bs-t6l egyenls tavolsagban vannak; X a PQ-t egy oly H pontban metszi, melyre nézve HB; = H Bs.
Azonban az el6bbiek szerint HBy = HB; és HB4 = HBs és igy

HBy = HBy = HB3 = HBy4.

Eszerint H a B tetraéder koré irt gémb kozéppontja, ill. az A tetraéder magassagi pontja, amelyen az A tetraéder
szembenfekvd éleihez tartozo transzverzalisok barmelyike keresztiil megy.



