I. Megoldas. A magassagi ponttal bird tetraédert nevezziik orthocentrikusnak[] Az ilyen tetraéderben az M
magassagi pont (orthocentrum) vetiilete valamely hatarlapon ezen hatarlap M; magassagi pontja; a koriilirt gémb O
kozéppontjanak az illeté hatarlapon vetiilete az illeté hatarlap koré irhaté kor O; kozéppontja. Az MO téavolsagot
felezi a tetraéder S silypontja. Az MO egyenes vetiilete a tetraéder hatarlapjan az illetd lap Euler—egyenese. Az S
pont vetiilete az illet6 hatarlaphoz tartozo Feuerbaeh—kor kézéppontja, F;, ugy hogy M, F; = F;0;.

Fektessiink az orthocentrumos tetraéder A, cstucsan, az M orthocentrumon és az S sulyponton keresztiil sikot. Ez
merdleges az Ay Az Ay lapra. Ay M talppontja az As A3 A4 A magassagi pontja, M. Az A1 M S sikban az M .S egyenesen
fekszik a koriilirt gomb O koézéppontja gy, hogy MS = SO. Az O vetiilete az Ay A3 Ay sikon Oy, az S vetiilete Fi;

1
tudvalevéleg SFy = ZAl M.

Legyen méar most Iy az A; M; szelet felez6pontja és igy SFy = %Il M. Ekkor 1S az My Fy egyenest oly O pontban
metszi, amelyre nézve M0 = 2M1 F, azaz O1 az As A3 Ay A koré irt kor kézéppontja és 1S = SO;.

Ha méar most I; a tetraéder magassagi pontja, akkor az el6bbiek szerint a tetraéder koré irt gomb koézéppontja O
és ez az Ay A3 A, lapon fekszik.

Ha a tetraéder magassagi pontja I1-t6l M; felé mozog, akkor a koriilirt gomb O kbzéppontja azon e egyenesen mozog
a tetraéder belseje felé, amely az As A3 Ay lapra O;-ben merdleges; O mindenkor az e és M S egyenes metszGpontja. Ha
a tetraéder magassagi pontja mindegyik magassagon a felezépont és talppont kozé esik, akkor mindegyik hatarlapra
nézve a szemkozti csics és O a hatarlap ugyanazon oldalan fekiisznek, tehat O a tetraéderen beliil van.

Ha pedig M pl. az I; M szakaszon kiviil van, akkor 1.S az e egyenest méar oly pontban metszi, mely a tetraéderen
kiviil esik.

Jegyzet. Ha M az M;-be esik, akkor ez csak agy lehetséges, hogy M; a tetraéder egyik cstcsa, amelyben Osszefutd
élek paronként egymasra merdlegesek. ElGall tehat azon eset, hogy van egy magassag — t. i. M;-b6l a szemkdzti lapra
bocsatott magassag, — amelyen a tetraéder magassagi pontja nem fekszik a felezGpontja és talppontja kdzotti szakaszon.

II. Megoldas. Az Ay Ay A3 Ay tetraéder koré irjunk parallelepipedont, a 2. szdmban, a 33. oldalon koriilirt médon A
A parallelepipedon tobbi cstucsai By, B, Bs, By oly tetraéder csicsai, amelynek az el6bbivel kdzos S silypontja van;
a két tetraéder, roviden A és B, az S-re nézve centralisan szimmetrikus Ugyancsak a 2. sz. 35. oldalan, az utolso
bekezdésben foglaltakbol kittinik, hogy az A tetraéder koré irt gobmb kézéppontja B-nek magassagi pontja és viszont.
Végiil vegyiik figyelembe, hogy a Bo B3 By lap az A tetraéder A; cstcsabol kiinduld m; magassagot felezi és parhuzamos
az AsA3Ay lappal.

Ezekbdl kovetkezik:

1. Ha az A tetraéder M magassagi pontja az m, talppontja és [; felez6pontja kozott van, azaz a BoB3By és
Aq A3 Ay sikok kozott, akkor a vele szimmetrikus B tetraéder magassagi pontja, vagyis az A tetraéder koré irt gomb O
kozéppontja ugyancsak az el6bbi két sik kozott van, tehat O és Ay az Ay Az Ay sik ugyanazon oldalan vannak. Ha az

L. 1L évfolyamunk 180. o. a 111., 206. o. a 115. feladatot (az 1926/2., ill. 1926/3. fiizetekben — a szerk.).

ZXIV. évf. 2. sz. Egervary: A tetraéderrdl (I. az 1937. év 10. havi fiizetben — a szerk.).

3A; és B; egy testalod végpontjai. Mindegyik testatld keresztiilmegy az éltengelyek metsz6pontjan; ezen pont Ggy az A, mint a B tetraéder
sulypontja.



M magassagi pont helyzete mindegyik tetraéder—magassagra nézve olyan helyzetd, mint m;-en, akkor M a tetraéder
belsejében van.

2. Ha az A tetraéder M magassagi pontja pl. az m; felezi, azaz a By B3 By sikban van, akkor a B tetraéder magassagi
pontja, vagyis az A koré irt gobmb O kozéppontja az Ay Az Ay sikban van.

3. Ha az A tetraéder M magassagi pontja az mq talppontja és felez6pontja kozotti szakaszon kiviil van, azaz a B
tetraéderen kiviil, akkor a B tetraéder magassagi pontja, vagyis az A koré irt gobmb O kozéppontja az A tetraéderen

kiviil van.
Weisz Alfréd (Bolyai gimn. VIIL. o. Bp. V.).



