I. Megoldas. A parallelepipedon A csticsdban Gsszefuto élek: AE = a, AB = b, AD = d; oldalatlok: AC = d,
AH =e, AF = f; testatloja AG = g.

Tekintsiik mar most az ABCG térnégyszégetﬂ ennek oldalai; AB =0, BC = AD =¢, CG = AF =a és AG = g.

Ezen négyszognek egyik atloja: AC = d, a masik: BG = AH = e. Ezen két atlo felez6 pontjai K, ill. L. Nyilvan

KL=AF = .

Kossiik 6ssze K-t B-vel és G-vel. BK az ABC A-ben az AC oldalhoz tartozé sulyvonal.
Ezért

(1) b+ c2 = 2BK  + 24K ...

GK az AGC A-ben az AC oldalhoz tartozo sulyvonal. Ezért:

2) a® + ¢ = 2CK + 24K ...

(3) a2+l)2+02+92:2(W2+G—K2)+(2AK)2

A BKG A-ben pedig KL a BG oldalhoz tartozé siulyvonal és ezért:
(4) BK’+GK’ =2KL" +2BL" ...
Helyettesitve ezt 3)-ban:
A2+ + P+ g% =2KL) + (2BL)* + (24K)* = f? + ¢ + d°.
Eszerint az altalanos parallelepipedonban az egy csicsban {itkozé élek és testatlé négyzetének Gsszege egyenls az

ugyanazon csucsba iitkdzé harom oldalatlé négyzetének Gsszegével.

Jegyzet. Ezen tétel a matematikai irodalomban Euler—féle tétel néven ismeretes. Ervényes a siknégyszogre abban
az értelemben, amint ez a XIIL. évf. 195. oldalérﬂ, ITI. alatt lathato: a siknégyszog oldalainak négyzetdsszege egyenld
az atlok négyzetosszegével + az atlok felezGpontjait Gsszekots tavolsag négyszeres négyzetével.

II. Megoldas. IV. évfolyamunk 3. szdmabar] (54. 0.), a 283. feladatban kimutattuk, hogy

a parallelepipedon hdrom, egy csiucsbol kitndulo élének végpontjai oly hdromszéget hatdroznak meg, melynek sikjdat
a hdromszdg sulypontjiban défi at a szobanforgd csicsbol kitndulo testdtlo, tovabbd ezen pont a testdtlot 1:2 ardnyban
osztja két részre.

1

Eszerint az A(EBD) tetraéderben a g testatlo 3 része a tetraéder egyik stulyvonala, az EBD A sulypontjan megy

keresztiil; az A cstcsbol kiindulé élek a, b, ¢, az EBD A oldalai pedig az EB = F'\ED = ¢/, BD = d’ oldalatlok.
2

A G(EBD) tetraéderben pedig a g testatlo 3 része azon stlyvonal, mely az FBD A sulypontjan megy keresztiil;
a G-bdl kiinduld élek pedig a d, e, f oldalatlokkal egyeznek meg.

Alkalmazzuk mar most ezen két tetraédernek A-bol, ill. G-b6l kiindulo silyvonalaira a 238. feladat keretében (III.
évf. 243. OH) kimutatott Osszefiiggést a tetraéder egy—egy sulyvonala és élei kozott; eszerint

g 27 2 2 2 2 2 2
9(5) =3(a®+b*+ %) —(d”°+e” + )

2
9(23g> —3( 4 €+ f2) — (4% + €2 + ).

1Térnégyszég vagy torznégyszog.
Zaz 1937. évi 3. szamban (a szerk.)
3az 1927. évi 10. szamban (a szerk.)
Yaz 1927. évi 4. szamban (a szerk.)



E két egyenlet megfelel oldalainak kivonésaval keletkezik:
3¢ = 3(d* + €* + f?) — 3(a® + b* + ¢?)
tehat
FPHa?+b+E=d>+e?+ f2

Fehér Gyorgy (Fazekas Mihaly r. VIIL o. Debrecen).
Sebestyén Gyula (Fazekas Mihaly r. VIIL. o. Debrecen).

Jegyzet. A tobbi megoldas nem volt figyelembe vehets; ugyanis ezek derékszogi parallelepipedonra mutattak ki oly
Osszefiiggést, amely nyilvan specidlis esete az altalanosnak.



