I. Megoldas. Vizsgaljuk az
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fiiggveny valtozasat. a, b, k, | megadott valos szamok, a2, b?, k2, 12 pozitiv szamok. A fiiggvény mindeniitt folytonos,
kivéve az = —a? és x = —b? helyeket. Ezen helyeken a fiiggvény értéke Foo; ugyanis, ha e > 0 és = —a® — ¢ de
e — 0, akkor y — —oo. Ha pedig 2 = —a® + ¢ és ¢ — 0, akkor y — +o00.

Ugyanigy all a dolog, ha = = —b.

Ha z = +o00, akkor y = —1.

A fiiggvény differencidlhanyadosa
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Nyilvan ¢y az = barmely értékénél < 0, tehat a fiiggvény mindeniitt fogy. (Két helyen szakadasa van.) A véaltozasét
feltiinteti a kovetkez6 tablazat:
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A fiiggvény —a? és —b® kozott folytonos és allandoan fogy, felvesz minden értéket +oo-t6l —oo-ig. Tehéat egy
helyen zérussa valik.

A fiiggvény —b? és +oo-kozott allandoan fogy, +oo-t6l —1-ig; kell tehat, hogy egy helyen zérus legyen.

Ezek szerint az adott egyenlet egyik gyoke —a? és —b® kozott, a masik —b? és +oo kozott van. Itt feltételeztiik,
hogy —a® < —b?. Ha azonban —b* < —a?, akkor a mésodik gyok —a? és +oo kozott van.

A fiiggvényt abrazolo gorbének az y = —1, x = —a?, © = —b? egyenesek aszimptotai. A gorbe harom agbol all;
egyiken sincs tetGpontja.

Foné Andrds (Verb6ezy g. VI. o. Bp. L.)
II. Megoldas. A torteket eltavolitva, az
f@) =k +2)+ (@ +2)— (®+2)(b*+2)=0

egyenlethez jutunk. f(z) az x oly masodfoku fiiggvénye, melyben z? egyiitthatoja —1, tehat

f(+o0) =—00 és f(—o0)=—oc.
Tovabba

f(-a) = R@P —a?) s f(-BP) = B(a* = 1)

Latjuk tehat, hogy f(—a?) és f(—b?) ellenkez6 elGjeltiek, azaz az f(z) = 0 egyik gyoke —a® és —b? kozott van.
f(—a?) és f(—b?) egyike pozitiv; ha b* > a?, akkor f(—a?) > 0, tehat a masik gyok —a® és 4oo kozott van.
Ha pedig a® > b?, akkor f(—b?) > 0; ezen esetben a masik gyok —b* és +oo kizott van.

A masodik gyokre nézve is kijelolhetiink egy véges intervallumot. Minthogy az f(z) = 0 egyenletre nézve a gyokok
Osszege

Ty + To :k2+12—a2—b2,
akkor, ha az egyik —a? és —b® kozott van, a masik gyok
k2 +1?—a® es KP+12-0°
kozott lesz. Valoban, a fiiggvény az utobbi két helyen ellenkezd elGjeld:
FR2+12—a®) =1%® = b%) e f(E2+12-02) = kK2 (b* — a?).

Grosz Laszlo (Balassi Balint g. VII. o. Balassagyarmat.)
Jegyzet. Az f(x) discriminansa

A= [(a®+0) — (K +12)]° — 4a®b? + 4k2D* + 41%a® =
(@2 +12)° = 2(a + V) (k2 + 12) + (2 + 12)7 — 4a?D? + 4K2D% + 41%a2 =
= (a® — b?2)" = 2(a® — B2 (k% — 12) + (k% — 12)” + 4K2% =
(
= [(@® =) + (K2 — 1%)]” + 4K%1°.

Latjuk, hogy A > 0 és ezért az f(z) = 0 egyenletnek két kiilonboz6 valos gydke van.
Azonban a feladat megoldasanal nincs sziikségiink a discriminéns vizsgalatara.



