I. Megoldas. Az M’ pontbol hiizzuk meg M’ P-t agy, hogy M'P#A’A legyen. (A parhuzamossig ugyanolyan
iranyt is legyen). Ekkor A’ M'P A parallelogramma, azaz AP# A’ M’ tehat a P pont az ¢’-vel parhuzamos és A ponton

dtmend f egyenest irja le. Minthogy most ap - k, az M P iradnya mindig ugyanaz és igy az M P felez6pontja J, az
A ponton atmend g egyenest irja le.
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Legyen I az MM’ felez6pontja, tehat JI | PM' és JI = §PM' = §AA’.

Eszerint JI nagysagra nézve allando, irdnyra nézve pedig PM’ ill. AA’ iranyaval egyezik meg. Tehéat az I pont
mértani helye azon ¢’ egyenes, mely parhuzamos g-vel és AA’-t felezi.

Jegyzet. Néhany dolgozatban azon &llitas, ill. kdvetkeztetés foglaltatik, hogy az I pont mértani helye, a ¢’ egyenes
keresztiilmegy az e és e’ egyenesek O metszépontjan. Egyszertd meggondolds alapjan mondhatjuk, hogy ez altalaban
lehetetlen; ha ugyanis O valamely MM’ tavolsag felezépontja, akkor M’ az MO egyenes mentén kell, hogy fekiidjék,
tehat M’ is az e-nek pontja. Eszerint: O csak abban az esetben lehet az I mértani helyének pontja, ha M és M’

Osszeesik az O-ban, azaz k oly értéke mellett, amellyel 20 = k. (Ez a helyzet a g-re nézve!) Ekkor az dsszes MM’
tavolsdgok parhuzamosak!
Minthogy a beérkezett dolgozatok a feladatot analitikai aton targyaljak, ilyen megoldast is kozliink.

II. Megoldas. Derékszogt koordinatarendszeriink X tengelye legyen az e egyenes, kezdSpontja az e és e’ egyenesek
O metszépontja. Az e’ egyenes hajlasszoge az X tengelyhez legyen .
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Az A pont koordinatai: (a, 0). Az M ponté: (a + A, 0), ahol A = AM felvehet minden értéket —oo-t6l +oo-ig.
Az A’ pont koordinatai (a’, a'tgyp).
AM
Minthogy A'M' = = AM] = g,
az M’ pont koordinatai: (a’ + gAcos, a’'tgy + ghsinp).
Az MM’ tavolsag I felezdpontjanak koordinatai:

a+A+a +qglcosp _a'tgp + gAsing

&= 2 2
o ) et a+a a'tgp o
Amint latjuk, (£, n) a A paraméter els6foku fiiggvényei. Ha A = 0, £ = 5 n = 5 Ezen koordinatak az
AA’ tavolsag felezd pontjat hatarozzak meg: ezen pont a mértani helyhez tartozik.
Hogy £ és n kozott nyerjiink Osszefiiggést, A-t ki kell kiiszobolniink.

Irhatjuk:
26 —a—a =M1+ qcosy), 2n — a'tge = Agsin @,
tehét 5 , ] )
n—atge gsing . / gsin g /
= . 2n —a'tgp = ———— — (2{ —a —a’).
26 —a—a 1—i-qcos,<p1 T atey 14+ gcosy (26 —a=d)
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L =4 helyettesités tort kikeriilése céljabol. Eppen igy irhattuk volna: A’M’ = k- AM.



Ha mér most (£, n) helyett (z, y)-t irunk, a keresett mértani hely egyenlete:

gsin g
—

2 _ 4!
1+ cosgp z-a-d),

2y — a'tgp =

tehét egyenes egyenleteE
Ezen egyenes altalaban nem megy keresztiil az origon, az e és ¢’ egyenes metszépontjan. z = 0, y = 0 csak akkor
pontja az egyenesnek, ha

—a'tgp = —%(a +a’), vagyis a’(1+ qcosp) = (a+ a')qcosp
tehat, ha
a/
= qa.
Ccos ¢
! OA
Azonban —Y— = OA', a = OA, azaz OA' = gOA = =
0s k
ill. 0A
2 .
OA

Ez megegyezik azzal, amit az [. megoldashoz flizo6tt jegyzetiinkben fejeztiink ki.
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t
, akkor y = %. Az egyenes keresztiilmegy AA’ felez6 pontjan.

’Ha z = ata



