A szobanforgé egyenlet cos® a = z helyettesitéssel
(1) f(2) = 4ct(h? + d*)2? — 4c*d?(gh + *)z + g*d* = 0,

ahol g, h, ¢, d pozitiv értékeket jelentenek. Az egyenlet discriminansaval megallapitottuk, hogy ezen egyenlet gyokei
valosak, ha

V2 + 2gh.
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Ki kell mutatnunk, hogy ekkor az f(z) fiiggvény zérushelyei 0 és 1 kozdtt vannak (2 = cos>a > 0). f(2) a z-nek
oly masodfoku fiiggvénye, melyben z? egyiitthatoja pozitiv; tehat zérus helyei 0 és 1 kozott vannak, ha
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(3) f(0)>0, f(1)>0 és 0<

ahol z1 és z5 az f(z) = 0 egyenlet gyokei, tehat

z1+20  APd*(gh+c*)  d*(gh+c?)
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Vizsgaljuk meg tehat, fennallanak-e ezen feltételek? Valoban f(0) = ¢g%d* > 0
és
F(1) = 44 (h? + d?) — A2d? (gh + &) + g?d* = (2c2h — gd®)* > 0
d*(gh +¢*) 2 2 2012 | g2
————=- <1 ha d°(gh 2c”(h” +d
2c2(h2+d2)< a d°(gh+c) <2¢°(h° + d°),
ill.
(5) d’gh < 2¢*h? + 32d? . ..
Ha gh < %, az 5) egyenl6tlenség mindenkor fennall. Ha azonban gh > ¢?, akkor kell, hogy
2c2h?
(5a) d*(gh — ¢*) < 2¢*h?  azaz d* < c

gh—c
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legyen. Vegyiik mar most figyelembe, hogy d* legnagyobb értéke 2) szerint: 6—2(02 + 2gh); azonban
g

2¢2h?

m, mert (C2 + QQh)(gh — C2) < 2h292.

2,
?(c +2gh) <

Ugyanis, végrehajtva a kijelolt mdveleteket, keletkezik:
—(c* +2c¢%gh) < 0.

Ez pedig fennall. Ha mar most d* legnagyobb értéke is eleget tesz az 5a)-nak, kisebb értékei még inkabb. Eszerint a
3) alatti feltételek mindenkor ki vannak elégitve és igy

0<z1 <1, O0<z<l.

lgh —c? > 0; az egyenl&ség tartalma nem valtozik meg ha osztunk vele.



