I. Megoldas. Szamitasunkat rendezziik be 4gy, hogy ezzel egyszersmind a kovetkezs feladatban kijelolt szerkesztést
is elvégezhessiik.
Adva lévén az a oldal és az a sz0g, megszerkesztjiik a keresett héromszog koré irt kort, melynek a BC huarra

mer6leges atmérGie, dbrank szerint IF = 201 = 200 = —

sina’

Az AD =1, szogfelezs keresztiilmegy a BCivI felez6pontjan. Az ADEF négyszognek két szembenfekvs szoge,
az A és F csicsokndl, derékszog, tehat ADEF hurnégyszog. Ebbdl kovetkezik, hogy

(1) TA.TD-TE-TF...

Adataink szerint

(2) IA—-ID=1,...

Az ICF derékszogl haromszogben

TE-TF =T1C"

tehat
(3) TA.-TD=T1C" ...

A 2) és 3) egyenletekbol]
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4 ID=/—+1IC —-..
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5 ITA=1/—+1IC — ..
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ahol “
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2 cos a
2

Ezek utan attérhetiink az AB = ¢ és AC = b oldalak kiszamitasara.
Minthogy
az ABI A-bdl: ) ) o )

AB” 4+ Al —ZE-ﬁcosg = BI

az ACT A-bdl:

m2+m2_zmmcos% =T
tovabba BI = C1, nyilvanvalo, hogy AB = c és AC' = b az
(6) :E2—2:E'IA'COS%+H2—T2:O...

egyenlet gyokei. Minthogy 5) szerint (és a geometriai jelentést is tekintve) A > IC, a 6) egyenlet gyokei, ha valosak,
egyszersmind pozitivek, hataresetben az egyik gyok zérus.

LA kdvetkez6kben az | melletti o indexet a rovidség kedvéért elhagyjuk.



A gyokok valosak, ha
TA” cos? % —(IA° -TC") =TC" — TA" sin? % >0, il IC> IAsin%.

Helyettesitve IC értékét: a4

> [Asin Y, tehat TA > ——.
o 2 sin «
2 cos 3

Valoban az I A hir kisebb tartozik lenni a kor atmeérdjénél.
Maéar most:

l2

sina’

Ezen egyenl6tlenséget ! szerint megoldva

Azonban gtg% = IE, tehat | < [F — IE
AZAZL

loa <EF.
Ez a feltétele annak, hogy feladatunknak legyen megoldasa. A 6) egyenletbél

x:[Acos%:l:

x egyik értéke b, a méasik értéke c. Az I A értéke 5) alatt van megadva.

II. Megoldas. A cosinus-tétellel
(1) a2:b2+c2—2bccosa:(b+c)2—4bcc052%...

Az [ szogfelezd altal alkotott két haromszog teriiletének Osszege az egész haromszog teriiletével egyenls, azaz

@) bl . « n cd .« be . o bt 2bc «
— S1n — — Sln — = — SIn es 1nnen C= —7—COS— ...
g Sy Ty T ysma ] 2

2) alapjan b + ¢ értékét 1)-be helyettesitve, keletkezik

(3) 4h?c? cos? % — 4bcl? cos? % —ad’l?2=0...

Ezen (be)-re méasodfoku egyenletnek gyokei mindig valosak és ellenkez eljeliek; koziiliik csak a pozitiv felel meg, agy
hogy

ZQCosg+l\112cos2 g+cL2
(4) be 2 2

2 «
COS —
°3

(5) b—i—c:lcos%—i—1/l2cos2g+a2...

5) szerint b+ ¢ > a. Mar most b és ¢ egy masodfoku egyenlet gyokei. A rovidség kedvéért legyen

b+c=u és bc=wvu, ahol v= !

9 «
COSs 9

2Ezen kifejezés 1< gcotg% alakra hozhato.



Ekkor
u £+ Vu? — 4ou uF vVu? — 4ou

b:

2 ‘= 2
A gyokok valosak, ha u > 4v, azaz, ha

21 21
lcosg—l— 12c0s2g+a22—, ill. lzcos2g—|—a22——lcosg.
2 2 « 2 « 2

COS — COS —

2 2

21
Minthogy —— > [ cos %, négyzetre emelhetiink és igy
@

cos —
2

2

12 cos? % +a* > — 41 4 1 cos® % vagyis 412tg2% < a?,

tehat

a feltétele annak, hogy legyen valés megoldas.

Bencze Jozsef (Bencés g. VIII. o. K&szeg).



