I. Megoldas. Induljunk ki az ABC D négyzet valamely csicsabol, pl. az A-bol. Ha A a négyzetbe irt egyenlGoldala
haromszog cstcsa, a masik két csics az AC atlora nézve szimmetrikus helyzeti agy, hogy az egyik cstcs By a BC, a
masik Cy a C'D oldalon fekszik és

B1AB< = CyAD< = 15°.

Ezért AB; = AC5 és B1 AC5<t = 60°: az AB1C3 A egyenloldalu.
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Ha mar most minden csicsbol oly egyeneseket huzunk, amelyek a cstcsban talalkozé oldalakkal 15°-a szogeket
zérnak be, az AB oldalon az Ai, Az, a BC oldalon a By, By, a CD oldalon a Cy, Cy és a DA oldalon a Dy, Dy
pontokhoz jutunk.

Mar most mozogjon a P pont az AB oldalon és vizsgaljuk, hol helyezkednek a négyzetbe irt PQR egyenlGoldala
héromszoég P, R cstucsai?

Amig P az AA; kozon fut végig, a Q pont a BC oldalon a B1 By k6z6n, az R csucs a CD oldalon a CyD kiézon
halad végig. Ha P az A; Ay kozon, akkor Q a BoC', R a DD; kozon, ha pedig P az Ay B k6z6n, akkor @ a CCy és R
a D1 Dy kozon fut végig. Hasonloan all a dolog, ha P a négyzet tobbi oldalan fut végig. A PQR A csicsai koziil kettd
mindig a négyzet két szembefekvs oldalan helyezkedik el.
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Vegyiik azon esetet, amidén P az A; As koznek valamely pontja, még pedig legyen ez elGszor az O; pont, az AB ill.
Aj A felez6pontja. A szobanforgd egyenlGoldalt haromszog masik két csticsdnak, Q- és Ro-nak szimmetrikusaknak kell
lenniiik az AB-t mer6legesen felezs egyenesre nézve, tehat QoRg = AB, azaz az O1-bdl kiindulé szabalyos haromszog
oldaldnak a négyzet oldalaval kell egyenlének lennie.
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Qo Ry felez6pontja legyen Ny. Ekkor O1 N1 az AB = a oldalu szabélyos haromszog magassaga, tehat O1 Ny = aT

Ha most P az A As koz tetsz6leges pontja és az onnan kiindulé szabalyos haromszog méasik két csicsa @ és R, akkor
QR felez6pontja ugyancsak az AB-t merdlegesen felez6 egyenesen fekszik 2 Legyen ez N’; kimutatjuk, hogy N’ = Nj.
Huzzunk az N’ ponton keresztiil AB-vel parhuzamosat, Q'R'-t; Q'R = a. Mivel PN’ L QR ¢s O'N’ L Q'R/, nyilvan
PN'O; A ~ RN'R' A és igy
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2Veg;yiik P-nek az AB-n, O1-re szimmetrikus pontjat. Az ehhez tartozo P'Q’R’ szab. haromsziog a PQR A-gel szimmetrikus az O1 O3-ra
nézve; kell tehat, hogy QR és Q'R’ az O103 ugyanazon pontjin menjenek keresztiil.



Eszerint a valtozo PQR szabalyos haromszog QR oldala, melynek P cstcsa az A; Ay kozon van, keresztiilmegy a
szilard N7 ponton. Ebbdl tehédt adodik a szerkesztés:
1) Ha P az A1 As kozben van, a PN;-re az N1 pontban merélegest allitunk és igy megkapjuk a @, R csucsokat. A

3
négyzet mindegyik oldalanak felezépontjahoz tartozik egy N pont ugy, hogy O;N; = a% (1 =1,2,3,4)-es ezen N

pont a négyzetnek O;-n dthaladé szimmetriatengelyén fekszik.
2) Ha P az AA; kozben van, akkor PNy meghatarozza a CoD-n az R pontot és ennek megfelelsleg kapjuk @-t a
BlBQ kozben.

3) Ha P az A3 B kozben van, akkor PN, hatarozza meg a CCi-n a @) pontot és ennek megfelelleg az R pontot a
D1D2 kozben.

Harsdnyi Janos (ag. ev. g. VIIL. o. Bp.)

Jegyzet. A feladat eredeti szovegében sajtohibaval ,keriileti pont” helyett ,teriileti pont” allott. Utdbbi szovegezés
mellett a szerkesztés vizsgélata jelentékenyen terjedelmesebb; minthogy a feladat kitiizGje is csak ,keriileti” pontokra
gondolt, most az elGadottakra szoritkozunk, jollehet a kdzolt megoldas szerzGje a sajtohibés szovegnek is megfelel6leg
dolgozott.

II. Megoldas. Az el6bbi megoldéas bevezetésében foglaltakat szem el6tt tartva, legyen P az AB oldal valamely
pontja az Aj As koz6n; ekkor a @ a B2C, az R a DD koz valamely pontja lesz.

Ha a Q-pontot 60°-al elforgatjuk P koriil — a pozitiv irdnyban — akkor ) pont az R-be esik; ha a BC-oldalt P
koriil 60°-kal elforgatjuk, akkor a BC' oldal @ pontjanak a DA oldal R pontjaba kell esnie.
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A szerkesztés ezen alapon a kdvetkezs: PB sugarral kort szerkesztiink és ezen kijeloljiik az E pontot gy, hogy
BE = 60° legyen. Az E pontban a korhoz érintét htzunk; ezen érinté helyzetét veszi fel a BC' egyenes, ha P koriil
60°-kal elforgattuk, amikor is B az E-be keriil. Ezen érint6 a DA oldalt az R pontban metszi ugy, hogy PR lesz a P-b&l
kiindulo, a négyzetbe irt szab. haromszog oldala. A PR sugérral P-bdl szerkesztett kor BC-t a ) pontban metszi.

Minthogy a PBQ A = PERAF 6s PBQ A 60°-os forgatassal keriil a PER A helyzetébe, nyilvan QP R<t = 60° és
igy a PQR A egyenlGoldala.

Tésy Gabriella (Szent Margit lednyg. VIIL. o. Bp. XI.)

3Két oldal és a nagyobbikkal szemben fekvs szdg (90°) egyenls



