m(x+y)—xzy=m

Az
egyenletet
(x—m)(y—m)=m>—m...

alakban irhatjuk és ebbdl vildgosan kittinik, hogy oly egyenl&szarta hiperbolaval van dolgunk, melynek aszimptotai az

(1)
egyenesek Ha m = 0, akkor a hiperbola egyenlete zy = 0, azaz a hiperbola a koordinata-rendszer tengelyeibél allo

egyenesparra fajul. Ha m = 1, akkor a hiperbola egyenlete:
(z—-1)(y—1)=0,

2
>0.

azaz szintén egyenespéarral van dolgunk, mely az x = 1, y = 1 egymasra mer6leges egyenesekbdl all.
Ha m # 0 és m # 1, akkor a hiperbola helyzete — és ennek megfelelSleg az y fiiggvény véltozasa — kétféle lehet,
m-—m

aszerint, amint
ha m<0 vagy m>1.

I.
m? —m =m(m—1) >0,
Ekkor a hiperbola az z = m és y = m egyenesekhez viszonyitva az x < m ésy < m, ill. az z > m és y > m relaciok altal
meghatarozott sikrészekben (els§ és harmadik negyedben) fekszik. Az y fliggvény valtozasat a kov. tablazat mutatja:
T — 00 m m + 00
Y m N —00 +00 N m

Azaz: y folyton fogy; x = m helyen szakadésa van.
IL. m?> —m = m(m—1) < 0, ha 0 < m < 1. Ebben az esetben a hiperbola 4gai az z < m, y > m, ill. > m, y <m
+ oo

relaciok altal meghatéarozott sikrészekben (masodik és negyedik siknegyedben) fekiisznek. Az y fiiggvény valtozasat

mutatja:
— 00

AR I s

A fiiggvény értéke folyton novekedik; az = m helyen szakadésa van.
20 Ha m # 0, akkor, mivel
z4+y=1 é xzy=m?,
T és y az
Z_u4+m?=0
azaz |m| < 1
S5

egyenlet gyokei. Ezek valosak, ha 1 — 4m? > 0,
1
1—4m?), y= 5(1 FV1-—4m?).

1
x==-(1+
2

és
A gyokok szerkesztése: megszerkesztjilk a félkort, melynek atmérdje az egység. Az atmérdvel parhuzamosan, az

atmeérstol |m| tavolsdgban egyenest hiuzunk, amely a félkort metszi, ha |m| < =, érinti, ha |m| = —=. A metszéspontnak

u

az d&tmérdn valo vetiilete az a&tmérst két részre osztja; ezek egyike x, a masika y.
Mandl Béla (Zrinyi Miklos rg. VII. o. Bp. VIIL).

1
Ha |m| = 3 akkor x =y = 3

1 Ugy foghatjuk fel a dolgot, mintha a koordinatarendszer tengelyeit dnmagukkal parhuzamosan eltoltuk volna.




Jegyzet. Mindazon hiperbolak, melyeket az 1) egyenlet a valtozo m paraméterrel meghataroz, keresztiilmennek az
(1, 0) és (0, 1) pontokon. Az I. csoporthoz tartozé hiperboldknak azon aga, mely vagy az x < m, y < m, vagy az
x > m, y > m sikrészben fekszik, mind a két ponton megy keresztiil A II. csoporthoz tartozo hiperbolaknak egyik dga
az (1, 0), a masik aga a (0, 1) ponton megy keresztiil.

Ha 1)-bsl
m(x —1)

’y:
r—m

akkor
’ m(l — m)
Yy =—""—"3
(z —m)
Y’ elGjele m megadott értékénél allando elSjeld, tehat a megoldasban jellemzett valtozast igazolja.
Végiil megjegyezziik, hogy a feladat sajtohibaval latott napvilagot. Ezen koriilmény a feladatot egyszeriibbé tette.



