I. Megoldas. Jelentse A a vonaldarabnak az Y tengelyen, B az X-tengelyen mozgo végpontjat. Az A ill. B pont
altal leirt ellipszis egy vonaldarabba zsugorodik Gssze, az elébbi az Y-, utobbi az X-tengelyen fekszik. Az A ponthoz
tartozé normalis meréleges az Y-, a B ponthoz tartozé meréleges az X tengelyre; ezen két merdleges metszépontja
legyen I. Ki fogjuk mutatni, hogy az AB tetsz6leges M pontjdhoz tartozé normalis az I ponton megy keresztiil.
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Legyen AM =a, MB =b, AB = a+b. A vonaldarab helyzetét az O BA< = ¢ hatarozza meg. Ezen helyzetben az
M pont koordinatai (x,y), az I ponté (z1,1), ugy hogy

r=acosp, y=bsing;!
1 =0B = (a+b)cosy, y1 =0A= (a+Db)singp.

Az M1 egyenes irdanyhatarozoja:

y1—y  (a+b)sing —bsing  asing
r1—x (a+b)cosp—acosg bcosg’
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Az M pont altal leirt ellipszis M pontjéhoz tartozé normalis irdnyhatarozoja __/ ahol 3’ és 2’ jelentik y-nak és
Y

z-nek ¢ szerint képezett differencidlhanyadosait és igy

¥ asing  y—y
Yy bcosp a1 —x
Tehat az M ponthoz tartozé normaélis irdnya Osszeesik M1 irdnyaval, a szébanforgd normalis az I ponton megy
keresztiil.

Frankl Otto (izr. rg. VIIL. o. Bp.)

II. Megoldas. Az el6bbi megoldés bevezetésében jellemeztiik az AB vonaldarab és az M pont helyzetét. Felte-
hetjiik, hogy AM > M B. Legyen C az AB felez6pontja. Az M pontbol O A-val parhuzamosan vont egyenes OC-t az
N pontban metszi; ekkor CM = CN és igy ON = AM, az ellipszis félnagytengelye ill. a f6kor sugara. Eszerint az
N pont a f6kor azon pontja, melynek affin pontja az ellipszisen az M. A f6kornek N pontjaban hazott érintGje OB-t
a P pontban metszi; ezért az ellipszisnek M pontjahoz tartozo érintGje M P. Az ellipszisnek M pontjahoz tartozo
normalisa M P-re mer6leges és OC-t az I pontban metszi.

Az IMP és INP derékszogi haromszogek 1P atfogojanak K felez6pontja az I, N, M, P pontokon dtmend kor
kozéppontja. Ezért az M N tavolsdgot merdlegesen felezd egyenes — az O B-vel parhuzamos — keresztiilmegy a K ponton,
tovdbba — mivel CM = CN — a C ponton is. Minthogy K felezi IP-t és CK || OB, kivetkezik: OI = 20C, azaz az
M ponthoz tartozé normélis OC-t mindig azon szilard I pontban metszi, amelyre nézve OI = 20C. (OAIB téglalap
csucsa 1.)

Komlos Jinos (Gr. Széchenyi Istvan gyakorlo r. VIIL. o. Pécs).
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