I. Megoldas. Legyen
(1) r4+y—1=k, tehat z+y—2=k—1...
és vizsgaljuk az adott a szdmnak a

k(k —1)

2 5

alaki egész szamok sordhoz viszonyitott helyzetét
Két eset lehetséges: a vagy el6fordul ezen szamok soraban, vagy a szdmsor két tagja kozott van.
Az els6 esetben a k poz. egész szam megallapithato tgy, hogy
(k+ 1Dk (k+ 1Dk  Ek(k-1)

GZT’ azaz I = 5 — 5 =k

és ekkor, mivel © +y — 1 = k, z = k mellett y = 1, tehat egyenletiinket a (k, 1) szampar kielégiti.
A maésodik esetben k& meghatarozhaté ugy, hogy
k(k—1 k+ 1)k
(3) % <a< %7 .

és ekkor

O<ax<k, ti. z=a——==aq,
azaz létezik egy * = a poz. egész szam agy, hogy 1 < a <k,
és igy
y=k+1—a>0,

egyenletiinket tehat az (a, k 4+ 1 — «) szampér elégiti ki.
A két eset egybefoglalasaval mondhatjuk: 1 < o < k.
Mar most azt kell kimutatnunk, hogy egyenletiinket t6bb pozitiv egész szadmokbol all6 szAmpéar nem elégitheti ki.

k(k—1 .
Neézziik tehat az a szdmnak a 2) sorozat azon tagjaihoz valé helyzetét, melyek %—t megel(ﬁzik Igy
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azaz most
r=k—14+a>0;

azonban, mivel
r+y—1=Fk—-1,
y=k—z=k—(k—1+a)=1-a <0,

tehat mar nem kapunk pozitiv y-t.
Altalaban, mivel

k(k —1 k—i)(k—i—1
a:%+o¢:( Z)(2 ) b k=1 (k=2 + et (k=)
és 1<k,
azért i1
v—atib- 0D
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Azonban most
z+y—1=Fk—1,
tehét
i(i+1)

yz1+(k—i)—:1c:1+(k—i)—a—ik+T,

y:l—a—(i—l)(k—%><0.

'E sorozat tagjai: 0, 1,13, 6, 10, 15, 21, 28 ...
masodrendi szamtani haladvanyt alkotnak, az egymasutan kdvetkezs tagok kiilonbségei 1, 2, 3, 4, 5, ...els6rendi szamtani haladvanyt.
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!Ha azokat tekintjiik, amelyek utan kovetkeznek, akkor mar x < 0.



II. Megoldas. Ha be tudjuk bizonyitani, hogy a pozitiv egész =, y szamokbol (z, y) szampar Osszes lehet
véltozatainak megfelel6 rendezésével

(z+y-DE+y—-2)
2

fl,y) =2+

kifejezés a pozitiv szdmsor Osszes egész szamait adja, 1-t6] kezd6dbleg, egyszer és csak egyszer, akkor bebizonyitottuk,
hogy mindig van egy és csakis egy pozitiv egész (z,y) szamokbol allo (x,y,) szampér, amely a kovetelménynek
megfelel. Legyen ugyanis « +y = ¢, allando, akkor f(z, y) = a csak az z-t6l fligg 4gy, hogy amint = névekedik egy-egy
egységgel, ugy novekedik a is egy-egy egységgel. Tehat az (z,y) szampéar ama valtozataihoz, melyek az = +y = ¢
feltételnek megfelelnek, a pozitiv egész szamsor egymdsutdn kovetkezd tagjainak egy bizonyos része felel meg egyszer
és csak egyszer

Ha bebizonyitjuk, hogy az (z, y) szdmpar valtozatainak kovetkezs csoportjahoz, amelyre nézve x +y = c+ 1, a
pozitiv egész szamsornak az elébbieket kozvetleniil kovets csoportja felel meg, akkor belathatjuk, hogy ha az (x, y)
szampar valtozatait igy rendszerezve helyettesitjiik f(z, y) kifejezésbe, akkor valoban a pozitiv egész szamok teljes
sorat kapjuk, egyméasutan, egyszer és csak egyszer, 1-t6l kezd6déleg. Ugyanis, ha z =1, y = 1, akkor a = 1.

Az z +y = c csoport utols6 szampérja az x = 1, 2, ...c — 1 sorrendben haladva (c — 1, 1). z > ¢ nem lehet, mert
akkor y < 0. A kovetkezd = + y = ¢ + 1 csoport els6 szamparja (1, ¢).

A (¢c—1,1) szmprral

—1)(c—2 2

flz,y)=c—1+

Az (1, ¢) szampérral

-1 2 _
f(x,y)zl—l—c(CT)azazag:l—i—c 5 ¢

tehat

as =ay + 1.

Ldtjuk ebbdl, hogy az x + y = ¢ csoport utolsé szampdrjinak megfeleld egész szam a1 €s az utdna kévetkezd egész
szdm, az, tényleg a kivetkezd csoport elsé (x, y) szdmpdrjdhoz tartozd szdm.

Ezzel tehat allitasunkat bebizonyitottuk. Minthogy = + y = c oly egyenesnek egyenlete, mely a tengelyekrél c
darabot vag le, ezen egyenesek mentén fekiisznek az (z,y) szdmparokhoz tartozo a egész szamok. A kezds szam a = 1
az  +y = 2 egyenesen fekszik. Az x + y = c egyenesnek a tengelyeken fekvs pontjai mar nem hataroznak meg a
szamot.

Weisz Alfréd (Bolyai r. VIL. o. Bp. V.)

lEzen tagok szdma: ¢ — 1, mert, hax +y=c,akkorx =1,2,...c—1



