I. Megoldas. A haromszog S sulypontja az AA;, BBy, CCh, oldalfelezs transzverzalisoknak (sulyvonalak) kozos
pontja.

Az AA; sulyvonal az ABCA-et és a BCSA-et is két egyenl teriiletii részre osztja.

Az ABCA két része: ACA; és ABA; teriiletre egyenl6k, mert alapjuk egyenlé: A;C = A1 B és ehhez tartozo
magassaguk, AH , k6z0s.

A BCSA két része: BSA; és CSA; teriiletre egyenlSk, mert alapjuk egyenls: A;C = A; B és ehhez tartozo
magassaguk, S5, kozos.

Ebbdl kovetkezik, hogy az ABA; és BSA; haromszogek teriiletének kiilonbsége egyenls az ACA; és C'SA; harom-
sz0g teriiletének kiilonbségével, azaz
laps =tcas.

Hasonléan kovetkezik, a BB, stlyvonal segitségével, hogy

taps = tBcs.

Eszerint a haromszog S sulypontja oly tulajdonsagt, hogy

taBs =tpcs = tcas = gtABC-

Tegyiik fel, hogy volna még egy S-t6l kilonbézé S’ pont, amely ugyanolyan tulajdonsaga, mint S, azaz

taps: =tpcs' =tcas = gtABC~

Ebben az esetben tsps: = taps; ez csak ugy lehetséges, hogy mivel e két haromszognek kozos alapja van, ha a
magassaguk is egyenld, vagyis S5’ | AB.

Ugyanigy tpcs = tses:; ebbdl pedig SS || BC.

Azonban SS’ || AB és SS’ || BC ellentmondés.

Tehat méas pont, mint az S silypont, nem birhat a szébanforgo6 tulajdonsaggal.

II. Megoldas. Az S silypont tulajdonsagat el6bb bebizonyitottuk.
Tegyiik fel, hogy az S-t6l kiilonb6z6 S’ pont ugyanolyan tulajdonsagt, mint az S stlypont. Ezen S’ pont akkor
beleesik pl. az ABSA-be (ill. ennek AS vagy BS oldalara). Ekkor pedig

1
taps <taps azaz taps < gtABC-

1
Kell tehat, hogy tpcs’, vagy tcas: nagyobb legyen, mint gtABC, azaz: S’ nem bonthatja fel az ABCA-et harom
egyenld teriiletii részre.

Kemény Gyérgy (all. Szent Istvan rg. VIL. o. Bp. XIV.)
Oroszhegyi Szabo Lajos (Kegyesrendi g. VIIL. o. Bp. IV.)

II1. Megoldas. Ha a BC'S és ABS haromszogek teriilete egyenls, akkor, mivel BS-t kozos alapnak tekinthetjiik,
kell, hogy az ehhez tartoz6 magassagok is egyenl6k legyenek: AK = CL. Ebb6l azonban kovetkezik, hogy ha BS az

AC-t a Bi-ben metszi, ABiKACB;LA. Ugyanis K< = L< = 90°, tovabba az AK és CL befogokkal szembenfekvs
szogek, mint cstcsszogek, egyenldk.
Ebbdl kovetkezik: ABy = CB; azaz az S pont a BB; oldalfelezén (stulyvonalon) fekszik.



' )

Hasonl6 meggondolassal kovetkezik, hogy S az AA; ill. CC; oldalfelez6kon is rajta fekszik, tehat S a haromszog
silypontja.
Sebestyén Gyula (Fazekas Mihaly r. VIL. o. Debrecen).

IV. Megoldas. Legyen az S pont olyan tulajdonsagi, hogy

1
taBs =tBcs = tcas = gtABC-

Az ABS és ABC haromszogeknek kozos alapja AB; az els6nek magassaga SS., a masodiké C'D = m.. Minthogy

1 1 1
taBs = gtABC, kell, hogy SS.= EOD = gmc legyen.

1
Eszerint kell, hogy S az AB oldallal parhuzamos e egyenesen fekiidjék, melynek tavolsaga AB-t6l gmc

1
Hasonléan S a BC' oldallal parhuzamos f egyenesen is fekszik, melynek tavolsdga BC-t6l —m,,.

e és f egyenesek meghatarozzak az S pontot. Azt kell még kimutatnunk — és ez elegendd is — hogy AS és CS
silyvonalak.

Huizzuk meg az AS egyenest, mely BC-t az Ay, tovabba a C'S egyenest, mely AB-t a C7 pontban metszi.
Nyilvan

1 1
SAl = §AA1 és 501 = 5001
ill.
AS:SA1=2:1 és CS:5C;=2:1, azaz AS:SA; =CS:SC;.

Ebbdl kovetkezik, bogy ASCA ~ A1 51CA, mert: az S csicsnal egyenld szogiik van és ezen szoget bezard oldalak
aranya egyenls. Kimondhatjuk tehat, hogy SA;C1< = SACK,
ill.

1
A101 || AC  és A101 = §AC

Ez azonban azt jelenti, hogy A; a BC, Cy az AB oldal felez6pontja: AA; és C'Cy stulyvonalak és igy S az ABCA

silypontja.
Kdddr Géza (Dobé Istvan r. VIL. o. Eger)

V. Megoldas. Derékszogl koordinatarendszeriink kezd&pontjat helyezziik abba az S pontba, amelyre nézve

(1) taps =tpcs =tcas ...

lyen egyenes kett van: azt kell venniink, mely az AB azon oldalan fekszik, amelyen a C' csics.



Az A, B, C cstcsok a pozitiv forgas iranyaban kovetkeznek egymés utan, (z1,y1), (22, y2), (3, ys3) koordinatakkal.
Igy az 1) feltétel

(2) T1Y2 — T2Y1 = T2Y3 — Y23 = T3Y1 — T1Y3---

alakban irhato és innen

(2a) (x1 +23)y2 = (1 +y3)z2 ...
ill.

(2b) (z2 +21)ys = (y2 +y1)ws . ..
vagy meég

(2¢) (xs 4+ x2)y1 = (Y3 + y2)z1 . ..

Mar most ezen Osszefiiggések azonosak a kovetkezokkel:

Y2 Y1 +y2 + Y3
3a T+ a2+ T = + Y2 + To azaz — = ——————— |
(3a) (1 + 22 +23)y2 = (Y1 + Y2 + y3)22 T2 11 % T+ 23

Ys Y1+ y2+ys
3b 1 +a2+ = +ys +ys)rs ,, —=-—-—"T—""...,
(3b) (@1 + 22 +@3)ys = (1 +y2 + ys)zs T3 T+ T2+ 23
Vi _ Y1ty2tys

3c =
(3¢) (1 + 22+ 23)y1 = (Y1 + Y2 +y3)T1 S, o1 21t 2+ 23

A (3a), (3b), (3c) egyenletek azonban azt fejezik ki, hogy az SB, SC, SA egyenesek keresztiil mennek a haromszog

silypontjan, mert
T1+x2+T3 Y1 +Y2+Y3

3 ’ 3
a haromszog sulypontjanak koordinatai. Tehat S pont a haromszog silypontja.

Jegyzet. A felsorolt megoldasokon kiviil még szamos dolgozat érkezett, kiillondsen a IV. megoldésra, amelyek nem
voltak figyelembe vehetSk. Ugyanis ezen dolgozatok éppen azt mell6zik, amit bizonyitanunk kell. Nem szabad egysze-
3
ren azt allitani, hogy mivel az S pontra nézve SS, = —m, s. i. t., ez az S pont nem lehet mas, mint a stulypont.

Ugyancsak nem voltak figyelembe vehet6k az analitikai médszerrel dolgozék koziil azok, amelyek a szébanforgd
teriiletek egyenlGségének felirdsa utéan kijelentik, hogy az egyenletrendszer megoldéasa

T1+x2+T3 Y1 +Y2+Y3
3 ’ 3 '
Valéban ezen megoldas sok és kényelmetlen szamitassal jarna. Ebbé6l csak az a tanulsdg, hogy keriiljiik az ilyen

eljarasokat. Helyesen jartak el azok, akik a koordinadtarendszer kezd&pontjat a haromszog egyik csticsaba, az egyik
tengelyen pedig a haromszog egyik oldalat helyezték el.



