I. Megoldas. Tegyiik fel, hogy ponthalmaz centruma O; minthogy a halmaz véges, van — legaldbb — egy pont,
A, mely O-t0l legmesszebb van. Az OA = r sugarral kort rajzolva, a halmaz pontjai nem eshetnek e korén kiviil.
Ezen koron fekszik A-nak, az O-ra vonatkoztatott szimmetrikus pontja A; is, mint az A pontbol huzott atmérd masik
végpontja.

Ha a halmaznak még egy, O-tol kiilonboz6 centruma volna, O, akkor ennek is az el6bbi kiron beliil kell fekiidnie,
tehat

(1) OA'+0'Ay > AA; =2r

lenne. (Az egyenléségi jel akkor érvényes, ha O’ az AA; atmérdn fekiidnék.) Az (1) relaciobol kovetkezik, hogy —
mivel O' # O —az O’ A és O’ A; tavolsagok egyike nagyobb r-nél. Legyen pl. O'A > r. Ekkor A-nak O’-re vonatkozo
szimmetrikus pontja A’ is a halmazhoz tartozik, tgyhogy

AA > 2r

lenne, azaz A’ a halmaz oly pontja lenne, mely a korén kiviil fekiidnék.

Al

Ez azonban ellenkezik azon koévetelménnyel, amely szerint a halmaz egy pontja sem fekiidhetik az O kdzépponta
és OA sugara koron kiviil.

Oroszhegyi Szabo Lajos (Kegyesrendi g. VIIL. o. Bp. IV.)

II. Megoldas. Legyen a halmaz egy pontja Ag és tegyiik fel, hogy a halmaznak két centruma volna, O és O'.
Ekkor a halmazhoz kell tartozniok az Ag-nak O-ra vonatkoztatott tiikorképének A;-nek, az A;-nek az O’-re vonat-
koztatott tiikorképének As-nek, az As-nek O-ra vonatkoztatott tiikorképének As-nak, ennek az O’-re vonatkoztatott
tiikorképének Ay-nek is s. i. t. Ilyen médon a halmaznak végtelen sok pontja lenne.
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Ugyanis, mivel
OA() = OA1 és OIAl = O/AQ

kovetkezik:

AOA2 || OOI és AOA2 = 200’
Tovabba:

O/Al = O/AQ és OA2 = OAg,
tehat

A1A3 || OOI és A1A3 = 200’

Ugyanigy A2A4 || OO/ és A2A4 = 200/, A3A5 || OO/ és A3A5 = 200/ s. 1. t. Eszerint az Ao, AQ, A4, A6 v
pontok, tovabba az A1, Az, As, A+ ... pontok két, az OO0’-vel parhuzamos e ill. ¢’ egyenesen fekiidnének, [ egyméstol
kiilonboz6 pontjai lennének a halmaznak. Szamuk barmely nagy szamnal nagyobb: ezen koriilmény azonban ellenkezik
azon feltevéssel, hogy a ponthalmaz véges.

LAz e egyenesen Ag-bol kiindulva OO’ iranyban, az e’ egyenesen A;-b6l kiindulva O’O iranyban kell egymésutan 200’ tavolsagot
akarhanyszor felrakni!



Szele Tibor (ref. g. VIII. o. Debrecen)

III. Megoldas. A ponthalmazt térbeli elosztasunak gondoljuk. Ha az O centrumba haromtengelyd derékszogi
koordinatarendszer kezdSpontjat helyezziik és a pontok koordinatait x;, y;, z;-vel jeloljiik, akkor a centrum definicioja
alapjan

E!Ei = 0, Eyi = 0, 221 = O,

mert valamely pont és O-ra nézve szimmetrikus pontjanak koordinatai abszolut értékre egyenlsk, de ellenkezd elGjeltiek.
Legyenek a masodik, O' centrum koordinétai a, b, c. A masodik centrumba, az els6 rendszer tengelyeivel parhuzamos
tengelyt koordindtarendszer kezds pontjat helyezziik. A pontok koordinatai ezen 4j rendszerben

SG=zi—a m=yi—b &G=z—c
Hogy O’ is centrum legyen, annak sziikséges feltétele:
Y6 =Yr;—Ya=0—na=0, Xn,=-nb=0 és X& =-nc=0,

ahol n a pontok szdma és ez véges. Ebbgl kovetkezik nyilvan

azaz O' az O-ba esik.

Végtelen ponthalmaz esetén ezen okoskodas nem tarthato fenn, mert ott X&; végtelen sor 6sszegét jelenti, melynek
értéke altaldban a tagok sorrendjétsl fiigg.

Schon Ferenc (Kolcsey rg. VII. o. Bp.)



