I. Megoldas. Az y = ax + b egyenes érinti az 2° + y* = 16 kort, ha az
(1) 2® + (az +b)* =16, ill. (a®+1)2°+ 2abz +b>—16 =0
egyenletnek két egyenls gyoke van. Ez bekovetkezik akkor, ha az (1) egyenlet discriminéansa elttinik, tehét
(2) 4a’b* — 4 (a® +1) (b — 16) =0, azaz 16a* —b> + 16 = 0.
Az y = ax + b egyenes érinti az y* = 6 parabolat, ha az
(3) (axz +b)* = 6z, ill. a®z®+ (2ab—6)z +b*> =0
egyenlet discriminansa elttnik, tehat
(4) (2ab — 6)? — 4a%V* = 0, azaz 2ab = 3.

Eszerint az y = ax + b egyenes agy a kort, mint a parabolat érinti, ha a és b kielégitik a (2) és (4) egyenletbdl allo
egyenletrendszert.
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(4)-bsl b = %" Helyettesitsiik ezt (2)-be:
a
(5) 1642 — 412 +16=0 vagyis 64a* + 64a% — 9 = 0.
a

Az (5) egyenlet a’-re nézve masodfoki; a®-re az (5)-b6l két valos, ellenkezd el6jeli értéket kapunk. Koziiliik csak
a pozitiv johet tekintetbe, tehat
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a= izx/ﬁ. (4) alapjan b= +3v/2.

A kozos érintsk egyenlete:

y:(z—i—?))\/i és y=—(§+3>\/§-

E két érint6 nyilvan szimmetrikus helyzet az X-tengelyre nézve, ami egyébként a kor és parabola helyzetébdl elére
is megallapithato.
Hay =+ ( % + 3) V2 helyettesitést a kor egyenletében elvégezziik, rendezés utan (390—1—4)2 = 0 egyenletet nyerjiik;
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az érinték a kort az x = —3 abscissahoz tartoz6 — az X-tengelyre nézve — szimmetrikus helyzet pontokban érintik.

Hay=+ (% + 3) V2 helyettesitést a parabola egyenletében elvégezziik, rendezés utan (x — 12)2 = 0 egyenlethez
jutunk; az érint6k a parabolat az x = 12 abscissdhoz tartozé — az X-tengelyre nézve szimmetrikus helyzetd pontokban
érintik.

Mandl Béla (Zrinyi Miklés rg. V. o. Bp. VIIL.)

II. Megoldas. A kor valamely P pontjanak koordinétéi legyenek (z, y), a parabola valamely @ pontjaé (v, u),
azaz

(1) a? +y* = 16,
(2) u? = 6.
A PQ egyenes iranyhatarozoja
y—u
T —v
Ha PQ a kort az (z, y) pontban érinti; akkor
y—u x
3 - =
(3) i
Ha PQ a parabolat az (u, v) pontban érinti, akkor
Yy—u 3
4 - _2
) xT—v u

Igy az z, y, u, v meghatarozasara négy egyenletiink van. (3)-bol:

(3a) uy +vr = 2% +y* = 16.



(4)-bol:
(4a) wy —u? =3z — 3v ill. uy — 3z = u® — 3v = 3v.

(3a)- és (4)-bol a megfelels tagok kivonasaval:

16 — 3v
(5) (v+3)zx=16—-3v, x= o3
(3)-bol és (4a)-bol
(6) —gzg ill. 3y +ux = 0.
(6)-bol és (4a)-bol:
9v v 3v

(7)

TW219 6u+9 20+3

(5) és (7) egybekapcsolasaval

16 — 3v _ 3v
v+3  2w+3
Rendezve:
(8) 3v? — 320 — 48 = 0.
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A (8) gybkei 11 = 12, v9 = —3 Minthogy v a parabola pontjanak abscissaja csak pozitiv lehet, tehat v = 12.

Ennek megfelel (5) vagy (7) szerint © = ~3
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Tehat a kozos érint6k a kort az ¢ = —3 a parabolat a v = 12 abscissahoz tartozo6 pontokban érintik. (L. I.
megoldésban).

Szak Anyos (Bencés rg. VIL o. Papa)

Jegyzet. (3a) szerint
vr =16 —uy

(4a) szerint
3(v+x)=uy

(6)-bol és (4a)-bol
2vx = =3(z + v).

Ezen egyenletekbdl: uy = 32, tehat

v+ 3 VT

v és x eszerint a 322 — 322 — 48 = 0 egyenlet gySkei. Ez nem mas, mint a (8) egyenlet.



