
I. Megoldás. Legyen OB = b, tehát OC =
k2

b
.

Az AB egyenes irányhatározója: −
b

a
; és AC-é −

k2

ab
.

A B ponton átmen® és AB-re mer®leges egyenes egyenlete:

(1) y − b =
a

b
x.

A C ponton átmen® és AC-re mer®leges egyenes egyenlete:

(2) y −
k2

b
=

ab

k2
x.

Ezen két egyenes M metsz®pontjának koordinátái:

x =
k2

a
, y =

b2 + k2

b
.

Amint látjuk x értéke állandó, tehát az M pont az Y tengellyel párhuzamos e egyenesen fekszik. Az M pont

ordinátája

y = b+
k2

b

alakban írható; oly két változó tag összege, melyeknek szorzata állandó = k2. Ilyen két szám összegének van egy

minimuma, t. i. akkor, ha a két tag egyenl®:

b =
k2

b
azaz b2 = k2, b = k és y = 2k.

Eszerint az M pont az e egyenesnek y = 0 és y = 2k közötti darabján nem feküdhetik; az M pont határhelyzetét

jelöl® P pont koordinátái:

x =
k2

a
, y = 2k.

Ha e két egyenletb®l a változó k-t kiküszöböljük, a P koordinátái között

y2 = 4ax

egyenlet áll el®, azaz a P pont egy parabolát ír le, melynek tengelye az X-tengely, 
sú
sérint®je az Y -tengely és

paramétere p = 2a, tehát gyújtópontja az A pont.

Porges Axel (Köl
sey Feren
 rg. VII. o. Bp. VI.)

II. Megoldás. Minthogy ABM∢ = ACM∢ = 90
◦

, B és C az AM átmér®j¶ körön feküsznek; ezen kör az

X-tengelyt (az A-n kívül) még a D pontban metszi úgy, hogy � ismert tétel szerint �

OD ·OA = OB · OC = k2, tehát OD =
k2

OA
=

k2

a
.

Eszerint a D pont egy szilárd pont az X-tengelyen; mivel pedig ADM∢ = 90
◦

, az M pont az X-tengelyre, a

D-pontban állított mer®leges e egyenesen fekszik.

Hogy az e egyenes valamely M pontja megfeleljen, szükséges és elegend®, hogy az AM átmér®j¶ körnek és az

Y -tengelynek legyen közös pontja; határesetben ezen kör érinti az Y -tengelyt egy K pontban, úgy hogy OK = k. Ezen

határkör, melynek középpontja I, az e egyenest a D ponton kívül még a P pontban metszi. Minthogy ezen P pont a

D-vel szimmetrikus az IK-ra nézve, DP = 2OK = 2k. Ezáltal a P pont helyzete meg van határozva. Az M pontra

nézve pedig DM ≥ DP .

Változó k érték mellett az I pont egy parabolát ír le, melynek gyújtópontja A és vezérvonala az Y tengely, mert

IA = IK. Mivel pedig AP = 2AI, a P pont az el®bbivel az A pontra (mint hasonlósági 
entrumra) nézve hasonló

parabolát ír le, melynek vezérvonala az A-tól 2OA = 2a távolságban van és párhuzamos az el®bbinek vezérvonalával,

az Y -tengellyel. Eszerint a P pont által leírt parabolának gyújtópontja A és 
sú
sérint®je az Y -tengely.

Weiszfeld Endre (Kemény Zsigmond r. VIII. o. Bp.)
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