Legyen OA = u, OB = v, tehat AB = (u® + v2)%. Ha OX és OY egyeneseket valasztjuk koordinata-tengelyekiil,
az M pont koordinatai:

T = ,y=§vagyisu=2x, y = 2v.

u
2
Feladatunk koévetelménye

1
(1) u+v+ (u? 40?2 =1,

1
ahol u, v, (u® + v?)2 poz. mennyiségeket jelentenek. Helyettesitve u = 2z, v = 2y értékét, az M pont koordinatai
kozott a

2) 2 + 2y +2(22 + y?)7 =1
Osszefiiggés all fenn. Hogy lassuk, miféle vonal felel meg ezen egyenletnek, raciondlis alakra hozzuk:
%ﬁ+y%%:l—ﬂx+w;
4(2® +y?) =1 — dl(z + y) + 4(2? + y*) — Say.
Innen

(3) 8zy — 4l(x +y) + 1% =0,

vagy
4z —1)
4 ==
) Y= 42z -0
A (3) ill. (4) egyenletbdl vilagosan latjuk, hogy egyenls oldala hiperbolaval van dolgunk. Ennek aszimptotai az
l l
Y-tengelyt az x =0, y = 1 pontban (Ms) metszi.

l
egyenesek (melyek egymasra merslegesek). A hiperbola az X-tengelyt az y = 0, = 1 (M), az

Y

Az M pont mértani helye a hiperbolanak csakis azon ive, melyet az elébb definialt M7 és Ms pontok hatarolnak.

l l
Ezen iv a hiperbola azon a4gan van, amelynek pontjaira nézve x < — és y < —, azonban x > 0 és y > 0.

2 2
Ezen agnak tobbi pontjaira nézve vagy y < 0 vagy « < 0. Ha y < 0, akkor y = —%; ha x < 0, akkor x = —%.
Tehat utobbiakra nézve
vagy
1
u—v+ (u? 4022 =1,
vagy

1
—u4v+ (u?+0H)2 =1,

A hiperbola azon agénak pontjai, amely az z >
2@ +y) > tehat u+v >1, a

l
7Y > 3 relaciok altal meghatarozott sikrészben fekszik, azaz

N[

20 4+ 2y — 2(x? +%)2 =1

egyenletnek tesznek eleget, az AOBA oldalaira nézve pedig:
1
u+v—(u+0%)2 =1.
Osszefoglalva tehat kimondhatjuk, hogy a hiperbola mindazon pontjai, melyek nem fekiisznek az M; M, iven, oly
AOBA-ek atfogoit felezik, amelyeknél két oldal 6sszegébdl kivonva a harmadikat, dllando6 kiilonbséget nyeriink.
Padl Sdndor (Arpad vezér rg. VIL. o. Bp. IIL.)



