
Legyen OA = u, OB = v, tehát AB = (u2 + v2)
1

2
. Ha OX és OY egyeneseket választjuk koordináta-tengelyekül,

az M pont koordinátái:

x =
u

2
, y =

v

2
vagyis u = 2x, y = 2v.

Feladatunk követelménye

(1) u+ v + (u2 + v2)
1

2 = l,

ahol u, v, (u2 + v2)
1

2
poz. mennyiségeket jelentenek. Helyettesítve u = 2x, v = 2y értékét, az M pont koordinátái

között a

(2) 2x+ 2y + 2(x2 + y2)
1

2 = l

összefüggés áll fenn. Hogy lássuk, miféle vonal felel meg ezen egyenletnek, ra
ionális alakra hozzuk:

2(x2 + y2)
1

2 = l − 2(x+ y);

4(x2 + y2) = l2 − 4l(x+ y) + 4(x2 + y2)− 8xy.

Innen

(3) 8xy − 4l(x+ y) + l2 = 0,

vagy

(4) y =
l(4x− l)

4(2x− l)
.

A (3) ill. (4) egyenletb®l világosan látjuk, hogy egyenl® oldalú hiperbolával van dolgunk. Ennek aszimptotái az

x =
l

2
és y =

l

2
egyenesek (melyek egymásra mer®legesek). A hiperbola az X-tengelyt az y = 0, x =

l

4
(M1), az

Y -tengelyt az x = 0, y =
l

4
pontban (M2) metszi.

Az M pont mértani helye a hiperbolának 
sakis azon íve, melyet az el®bb de�niált M1 és M2 pontok határolnak.

Ezen ív a hiperbola azon ágán van, amelynek pontjaira nézve x <
l

2
és y <

l

2
, azonban x ≥ 0 és y ≥ 0.

Ezen ágnak többi pontjaira nézve vagy y < 0 vagy x < 0. Ha y < 0, akkor y = −
v

2
; ha x < 0, akkor x = −

u

2
.

Tehát utóbbiakra nézve

vagy

u− v + (u2 + v2)
1

2 = l,

vagy

−u+ v + (u2 + v2)
1

2 = l.

A hiperbola azon ágának pontjai, amely az x >
l

2
, y >

l

2
relá
iók által meghatározott síkrészben fekszik, azaz

2(x+ y) > l, tehát u+ v > l, a

2x+ 2y − 2(x2 + y2)
1

2 = l

egyenletnek tesznek eleget, az AOB∆ oldalaira nézve pedig:

u+ v − (u2 + v2)
1

2 = l.

Összefoglalva tehát kimondhatjuk, hogy a hiperbola mindazon pontjai, melyek nem feküsznek az M1M2 íven, oly

AOB∆-ek átfogóit felezik, amelyeknél két oldal összegéb®l kivonva a harmadikat, állandó különbséget nyerünk.
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