Elegendé kimutatnunk, hogy a leghosszabb iv, t. i. a legnagyobb oldal végpontjain athaladé, révidebb a maésik
kett6 Osszegénél. Legyen tehat AB a haromszog legnagyobb oldala. Ha a haromszog hegyesszogi, akkor a C' csics —
amennyiben a tételben jelzett korok kozéppontjai az oldalakat felez§ merélegeseknek a haromszogbdl kifelé irdnyuld
részein fekiisznek — mindig az A, B csticsokon athaladd koron kiviil fekszik; derékszogi és tompaszogi haromszog
esetében akkor és csak akkor, ha r > R. Utébbi haromszogekre tehat a tétel (ill. ennek a kov. bizonyitasa) csak r > R
esetben allhat meg.

C-bdl a legnagyobb oldalra, AB-re allitott merdleges az AB-t mindig A és B kozott, tehat az AB ivet is A és B
kozott Ci-ben metszi. Ekkor azonban, mivel Cy kozelebb van a C-bsl AB-re allitott merdleges talppontjahoz, mint C,
nyilvan

ml < AC  és Wl < BC.
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Ugyanazon sugard korokben, ezen hirokhoz tartozo6 ivekre érvényes:

AOl < AC és BC:, < BC.
AC1 4+ BC; = AB < AC + BC.
Weiszfeld Endre (Kemény Zsigmond r. VIIL. o. Bp.)

Kiegészités: Ha tompaszogl haromszog esetében r > R, akkor a tompaszog C' cstucsa az A, B pontokon athalado
koron beliil fekszik; a C pontra nézve ekkor

AOl > AC  és BC; > BO,

tehét . . . .
AOl > AC és BC, > BC.
Most, . — — — —
AC1 + BCy = AB > AC + BC.

Ha r = R, akkor AB = AC + BC.
Derékszogii haromszog esetében csak r > R lehetséges; r = R mellett

AB = AC + BC.

Jegyzet. Abban az esetben, midén r > R, képzelhetiink egy r sugart gombot, mely az A, B, C pontokon megy
keresztiil és egy haroméld testszogletet, melynek élei OA, OB, OC, ahol O a gomb kézéppontja. Az r sugart kor, tehat
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a gomb f6korének ivei: AB, AC, BC nem egyebek, mint az O(ABC) testszoglet oldalainak mértékei. Tehat a tételiink
nem mas, mint a harom éli testszoglet oldalaira vonatkozo tétel: a harom élid testszoglet két oldalanak 6sszege kisebb
a harmadiknal.

Deutsch Ervin, Weiszfeld Endre.



