
Elegend® kimutatnunk, hogy a leghosszabb ív, t. i. a legnagyobb oldal végpontjain áthaladó, rövidebb a másik

kett® összegénél. Legyen tehát AB a háromszög legnagyobb oldala. Ha a háromszög hegyesszög¶, akkor a C 
sú
s �

amennyiben a tételben jelzett körök középpontjai az oldalakat felez® mer®legeseknek a háromszögb®l kifelé irányuló

részein feküsznek � mindig az A, B 
sú
sokon áthaladó körön kívül fekszik; derékszög¶ és tompaszög¶ háromszög

esetében akkor és 
sak akkor, ha r > R. Utóbbi háromszögekre tehát a tétel (ill. ennek a köv. bizonyítása) 
sak r > R

esetben állhat meg.

C-b®l a legnagyobb oldalra, AB-re állított mer®leges az AB-t mindig A és B között, tehát az

⌢
AB ívet is A és B

között C1-ben metszi. Ekkor azonban, mivel C1 közelebb van a C-b®l AB-re állított mer®leges talppontjához, mint C,

nyilván

AC1 < AC és BC1 < BC.

Ugyanazon sugarú körökben, ezen húrokhoz tartozó ívekre érvényes:

⌢
AC1 <

⌢
AC és

⌢
BC1 <

⌢
BC.

Így

⌢
AC1 +

⌢
BC1 =

⌢
AB <

⌢
AC +

⌢
BC.

Weiszfeld Endre (Kemény Zsigmond r. VII. o. Bp.)

Kiegészítés: Ha tompaszög¶ háromszög esetében r > R, akkor a tompaszög C 
sú
sa az A, B pontokon áthaladó

körön belül fekszik; a C1 pontra nézve ekkor

AC1 > AC és BC1 > BC,

tehát

⌢
AC1 >

⌢
AC és

⌢
BC1 >

⌢
BC.

Most

⌢
AC1 +

⌢
BC1 =

⌢
AB >

⌢
AC +

⌢
BC.

Ha r = R, akkor

⌢
AB =

⌢
AC +

⌢
BC.

Derékszög¶ háromszög esetében 
sak r ≥ R lehetséges; r = R mellett

⌢
AB =

⌢
AC +

⌢
BC.

Jegyzet. Abban az esetben, mid®n r > R, képzelhetünk egy r sugarú gömböt, mely az A, B, C pontokon megy

keresztül és egy háromél¶ testszögletet, melynek élei OA, OB, OC, ahol O a gömb középpontja. Az r sugarú kör, tehát

a gömb f®körének ívei:

⌢
AB,

⌢
AC,

⌢
BC nem egyebek, mint az O(ABC) testszöglet oldalainak mértékei. Tehát a tételünk

nem más, mint a három él¶ testszöglet oldalaira vonatkozó tétel: a három él¶ testszöglet két oldalának összege kisebb

a harmadiknál.

Deuts
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