
1◦. Az adott egyenlet mindkét oldalát köbre emelve:
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x értéke valós, ha

(2)
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≦ 64, vagyis
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Utóbbi egyenl®tlenséget

(3)

a3 − 12a− 16

3a
≦ 0 ill.

(a− 4)(a+ 2)2

3a
≦ 0

alakban írva látjuk, hogy ha a < 0, a (3) nem állhat meg, kivéve, ha a = −2. Ekkor (3)-ban az egyenl®ség jele érvényes

és (1)-ben a = −2 helyettesítéssel x = 0; azonban az eredeti egyenletet x = 0 nem elégíti ki.

Ha pedig a > 0, akkor a (2) ill. (3) feltétel a ≦ 4 értékekkel ki van elégítve. a = 4 mellett x2 = 0, azaz x1 = x2 = 0.
a = 0 esetben (a pozitív oldal fel®l közelítve meg a zérust), x = ±∞.

Eszerint az adott egyenletnek 4 ≧ a ≧ 0 értékek mellett két megoldása van, mégpedig

x = ±
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2◦. Az

y =
3√
8 + x+

3√
8− x

függvény értelmezési tartománya x = −∞-t®l x = +∞-ig terjed. A függvénynek az x = ±k értékekhez tartozó értékei

egyenl®k, mert a jobb oldalon álló két tag fel
serélhet®; más szóval a függvénygörbe szimmetrikus az Y -tengelyre nézve.

Ha x = 0, y = 4; 1 ha x = ±∞, y = 0, azaz a görbe x = ±∞-nél aszimptotikusan közeledik az X-tengelyhez.

A függvény di�eren
iálhányadosa
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y′ = 0, ha x = 0.

Ha x < 0, akkor y′ > 0; ha x > 0, akkor y′ < 0. Ebb®l következik, hogy x = 0 helyen y = 4 a függvény maximuma.

A függvény értékeinek változását mutatja:

x −∞ 0 +∞

y′ 0 + 0 − 0

y 0 ր 4 ց 0

1

Ábránkban ezen 4 helyen 2 áll.
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A függvény értékei 
sak 0 és 4 között lehetnek, beleértve ezen határokat is. Tehát ebb®l is látjuk, hogy az adott

egyenletnek 
sak 0 ≦ a ≦ 4 értékek mellett van megoldása. Minthogy az y = a egyenes, ha 0 < a < 4, két pontban

metszi a görbét, az egyenletnek két megoldása van; a szóban forgó két metszéspont szimmetrikus helyzet¶ az Y -

tengelyre nézve, tehát x1 = −x2.
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Jegyzet :
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azonosság alapján írhatjuk:
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Ebb®l világosan láthatjuk, hogy y az x minden véges értéke mellett pozitív és ha x = ±∞, akkor y = 0.
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