
Segédtétel: Hiperbola és vele kon
entrikus kör közös érint®inek szerkesztése.

Legyen a hiperbola egyenlete

(1) b2x2 − a2y2 = a2b2,

akkor az (x1, y1) ponthoz tartozó érint® egyenlete: y − y1 =
b2x1

a2y1
(x− x1).

Rendezve:

b2x1 · x− a2y1 · y = b2x2

1
− a2y2

1
vagyis

1mivel

x1, y1 kielégítik az 1)-et. b

2x1x− a2y1y = a2b2. Ezen egyenes távolsága az origótól:

a2b2
√

b4x2

1
+ a4y2

1

.

Ha azt akarjuk, hogy egyenesünk, � a hiperbola érint®je, � az r sugarú kört is érintse, akkor az

(3)

a2b2

b4x2

1
+ a4y2

1

= r

egyenletnek kell fennállania. Az (1) és (3)-ból y1-et kiküszöbölve:

a2b2
√

b4x2

1
+ a2b2x2

1
− a4b2

= r.

Innen

a4b2 = r2(b2x2

1
+ a2x2

1
− a4), ill. x2

1
(a2 + b2)r2 = a4(b2 + r2),

tehát

x1 = ±
a2
√
b2 + r2

r
√
a2 + b2

,

ahol x1 derékszög¶ háromszögek, mértani középarányos és negyedik arányos segítségével megszerkeszthet®.

2

Azon síkok, melyek a kúp szimmetriasíkjával ϕ szöget alkotnak, egy forgáskúp érint®síkjaival párhuzamos síkok. A

kúp tengelye mer®leges a szimmetriasíkra, 
sú
sa M és félnyílása 90◦ − ϕ. Feladatunk a két kúp közös érint®síkjainak

meghatározása.

Vegyünk fel egy síkot, mely az (Me) kúp szimmetriasíkjával párhuzamos. E sík az (Me) kúpból hiperbolát, a

forgási kúpból kört metsz ki. A hiperbola kon
entrikus a körrel; közös érint®jük és az M 
sú
s meghatározta sík a

közös érint®sík, melynek az (Me) kúp alapsíkjából kimetszett egyenese a keresett nyomvonal. Négy megoldás.

Weiszfeld Endre (Kemény Zs. r. VII. o. Budapest)

1

mivel x1, y1 kielégítik az (1)-et.

2

x1 értéke akkor fogadható el, ha |x1| ≧ a; ez bekövetkezik, ha a ≧ r. Az a > r esetben négy, az a = r esetben két közös érint® van. Ha

a < r, nin
senek közös érint®k.
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