Segédtétel: Hiperbola és vele koncentrikus kor koézos érintSinek szerkesztése.
Legyen a hiperbola egyenlete

(1) 222 — a2y? = a2b?,

b2$1
a?y

akkor az (x1, y1) ponthoz tartozo érinté egyenlete: y — y1 = (x —x1).

Rendezve:
bz, -z —ad’y, -y = b2x§ — azyf vagyis' mivel
a’b?
x1, Y1 kielégitik az 1)-et. b2z — a’y1y = a’b?. Ezen egyenes tavolsaga az origotol: ——————.
bat + atyi
Ha azt akarjuk, hogy egyenesiink, — a hiperbola érintGje, — az r sugari kort is érintse, akkor az
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biai + aty}
egyenletnek kell fennallania. Az (1) és (3)-bol y;-et kikiiszobolve:
a’b?
Vbir? + a2b22? — atb?

Innen
a'v? = r? (V%2 + a?2? —at), il 22(a® +bH)r? = at(V? +1?),

tehat

ahol z; derékszogl haromszogek, mértani kézéparanyos és negyedik aranyos segitségével megszerkeszthetd.

Azon sikok, melyek a kiup szimmetriasikjaval ¢ szoget alkotnak, egy forgaskup érintGsikjaival parhuzamos sikok. A
kup tengelye merdleges a szimmetriasikra, csticsa M és félnyilasa 90° — . Feladatunk a két kup kozos érintésikjainak
meghatarozasa.

Vegyiink fel egy sikot, mely az (Me) kap szimmetriasikjaval parhuzamos. E sik az (Me) kupbol hiperbolat, a
forgasi kapbol kort metsz ki. A hiperbola koncentrikus a korrel; k6zos érint6jiik és az M csics meghatarozta sik a
kozos érintGsik, melynek az (Me) kap alapsikjabol kimetszett egyenese a keresett nyomvonal. Négy megoldas.

Weiszfeld Endre (Kemény Zs. r. VII. o. Budapest)

Ymivel z1, y1 kielégitik az (1)-et.
221 értéke akkor fogadhaté el, ha |z1| > a; ez bekdvetkezik, ha a > r. Az a > r esetben négy, az a = r esetben két kozos érint6 van. Ha,
a < r, nincsenek kozos érintsk.



