Aunnak kifejezésére, hogy az (a) gorbe-vonal az M («, ) ponton megy keresztiil, a kovetkezs egyenletet nyerjiik:
a*af+af+a=0 1)

mely a-nak két értékét a’-et és a’’-t szolgaltatja. Fejezziik ki azon koriilményt; hogy az (a’) és (a”) hyperbolak érintsi
az M pontban egymaésra merdlegesek, egyenlet alakjaban. E hyperbolak érintéi a kovetkezd egyenletek altal advak:

(a?B+1)(x —a)+ (a?a+d)(y—F) =0
(B +1)(x—a)+ (aa+d")(y—B)=0
tehat a merdlegesség feltétele
(0/26 + 1)(@//26 4 1) 4 (a/2a+a/)(a//2a+a//) -0

vagy kifejtve
(a/2a//2(a2 4 BQ) 4 (CL/Q 4 0//2)6 4 0/0//(0/ 4 a//)a 4 a/a// + 1=0 2)

Az 1) alatti egyenletbdl kivetkezik, hogy:

1 1
allall — E a/ + a[l/ — -
mibdl )
2 12 / 11\2 !N
= -2 - _ =
a“+a (a"+a") da o2 3
Ezen értékeket a 2)-be helyettesitve, ez a kdvetkezs alakot veszi fel:
2 2
a®+ 8 I B 1=0;
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vagy a nevez@k eltavolitasa utan
a4 4 ﬁB =0

A (C) tehét negyedrendd, parabolikus gorbe-vonal. Hogy az
4yt =0
alzy+ay+ax=0

gorbe vonalak valds és véges tavolsagban fekvé metszéspontjainak szamarol téjékozodhassunk, keressiik azon egyenes
vonalak szamat, melyek a koordinata-rendszer kezdSpontjan és a két gorbe-vonal egy-egy metszéspontjan mennek
keresztiil. Egy ilyen egyenes egyenlete:

Yy =ux

Ezen egyenletbdl és a két megel6zobdl kikiiszoboljiik az z-et és y-t. A hany valos gyoke lesz a szarmazo egyenletnek,
melyben u az ismeretlen, annyi lesz a keresett pontok szama. A kikiiszobolés utan nyert egyenlet a kovetkezd:

adut—au—1=0

Ezen egyenletnek csak 2 valés, még pedig egy positiv és egy negativ gyoke van.*) Ha a és § a coordinatai az
a’xy+ay+a=0

Vry+by+z=0

egyenletek altal értelmezett hyperboldk egy kozos pontjanak, annak feltételét, hogy e gorbevonalak merélegesek egy-
massal az M (a, 8) pontban, a kovetkezs egyenlet fejezi ki.

(a®B+ 1) (V2B + 1)+ (a*a+a)(b?*a+b) =0

s ha ebben « és 3 helyébe az
a*af+af+a=0
Vaf+bf+a=0

egyenletekbdl nyert értékeket helyettesitjiik, az a és b kozott relacziot nyeriink, mely a (C') gorbe vonalat értelmezi.
Kikiiszobolve a megel6z6 egyenletekbdl aS-at, a kovetkezd egyenlete nyerjiik:

abf + (a+b)a =0



melybdl és a kovetkezGbol:
a’af+af+a=0
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A (C') egyenlete tehat
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—+ 1" —=+1 bl1-— 1-— =0
(a ab+ I ab+ )—i—a( a—l—b)( a—l—b)
vagy a nevez@k eltavolitasa utan
(a+b)*+a*h® =0

Ha a-t és b-t egy pont koordinatainak tekintjiik, e relaczié egy gorbevonalat értelmez, melynek egyenlete
(+y)' +2%y* =0 (e

A (C") gorbevonal keresztiil megy a koordinata rendszer kezddpontjén. Keressiik érintGjét e pontban.
Az érint6 alakja a kovetkezs lesz:
y—ur =0

kérdezziik, hogy az u mely értékeinél lesz ez egyenesnek és a (C’) gorbevonalnak legaldbb két egybeesé pontja?
Kikiiszobolve y-t a két egyenletbdl, a kovetkezdt nyerjiik:
2 (1+u)?!

xr = —
u3

s ez egyenlet két gyoke akkor egyenld, ha u = —1; a keresett érint6 egyenlete tehat
r+y=0

vagyis oly egyenes, mely a positiv z tengellyel 135°-nyi szoget képez.
Lathato tovabba a (C’) alatti egyenletbsl, hogy a gorbevonalnak valés pontjai csak ott vannak, hol a pontok
koordinatai kiilonb6z6 elGjeliek; vagy az
Y = ux
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egyenletekbdl, ha v < 0.
A gérbevonal czentrikusan-szimmetrikus a koordinatarendszer kezddpontjara nézve; elegendd x? valtozasait tanul-
ményozni, ha u valtozik; u valtozhatik —oo-tél 0-ig.
Vizsgaljuk tehat a
(14 u)t
S
U
fliggvény valtozasait. A fiiggvény derivdtdja, vagyis a
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kifejezés elGjele mindig megegyezik az (1 + u) elSjelével; az 2 = 2 véltozasait tehat a kovetkezs tablazat tiinteti
fel:

u | —oo — -1 — 0
2| -0 | — 0 + +00
z? | 400 | fogy | 0 | novekedik | 400

Keressiik mar most a (C) és a (C") metszéspontjait. Kiiszoboljiik ki ismét az

By (x+y)t =0
3:4+y3:0
y—ur =20

egyenletekbdl az x-et és az y-t. Az eredmény a kovetkezo:
u + (14+u)* =0

Ugyancsak a kovetkezd czikk**) fejtegetésébol kovetkezik, hogy a fenntebbi egyenletnek csak egy valos gyoke van, mely
1 és —1 kozott fekszik. A két gorbevonal tehét csak egy véges és a kezdGponttodl kiillonbozs pontban metszi egymast.
*) Lasd a kovetkez6 czikket.

**) Jelen szambol térsziike miatt kimaradt. A jové kettGs szamban fogjuk kozolni.
Szerk.



