I. Tegyiik fel, hogy

Y=z+y. 1)
Az ellipszis egy pontjanak koordinatai kozt a kdvetkezd relaczio all fenn;
22 2
P + i 1=0. 2)

Szamitsuk ki 2)-bsl y értékét és helyettesitsiik az 1)-be; lesz akkor
b
Y =2+ —-va?—22
a

Kérdés, mi torténik Y-nal, ha z értéke xp-tol z1-ig novekszik?
Legyen Yy és Yy az Y értéke x = xg és x = x1-nél; akkor az Y7 — Yj kifejezés értéke a kdvetkezd:
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mely kiilombség még a kovetkezs alakban irhato
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Az Y1 — Y kiilombség pozitiv, zérus vagy negativ, a szerint a mint az

b 1+ o )

Y1 - Yo
1 — Zo
hényados porzitiv, zérus vagy negativ. De ez utobbi
b xr1 + o
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az x1 — xo kiillombség barmily csekély, tehat a zérusndl is. Ha tehat 1 = zg = x akkor

Yi-Yy, ava?-—2z2-bx
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Y’ =lim
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Minthogy = 0 és a hatarok kozt valtozik,v/a? — 22 mindig valos és a gyok pozitiv értékeinél az Y’ nevezSje mindig
pozitiv. ElGjele tehat pusztan a szamlaloétol fiigg. A szamlaldé nagyobb, egyenld vagy kisebb a zérusnl, a szerint, a
mint
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Az Y valtozasainak tablazata tehat a kovetkezs:
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————-ig novekedik Y b-t6l \/a? + b3-ig szintén novekedik, mig ha 1——
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tovabb névekedik, Y \/a? + b%-t6l a -ig fogy, vagyis Y-nak /a2 + b? mazimuma.
Az M pontot, melynél YV értéke maximum, kovetkezSképpen szerkesztjiik meg. Legyenek az ellipszis nagy tenge-
lyének végpontjai A és A’, kis tengelyének végpontjai B és B’. Ekkor
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vagyis, ha az x o-tol -t6l a-ig

a® a?

va? + b2 - E

Vigyiik fel az OB egyenesre az OD = AB hossztsagot és kossiik dssze D-t A'-tel. A’-ban emeljiink merdlegest
A’ D-re, mig az OB’-et E-ben metszi. OF a keresett x,,, tavolsag.
Ugyanis a DA'E derékszogii haromszogbdl folyik, miszerint
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I1. Tegyiik fel, hogy
Y =zy. 3)

Ezen egyenlet a 2) tekintetbe vételével a kovetkezs alakot nyeri:
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Ez utébbinak elGjele az
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elGjelétol fiigg. A kovetkezs tablazat mutatja xy valtozasait:
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Ha z = 2, = ——, 2y = — = maximum. Az z,, szerkesztése igen egyszeri. Az OA felezési pontjabol C-bdl,

mint kézéppontbol leirjuk az OC = AC sugart kort. A C' pontban mer6legest emeliink O A-ra. E merdleges és a kor
metszéspontjainak barmelyike az O-t6l a keresett x,, tavolsagra van.



