Tegyiik fel, hogy DD’ = z. A feladat értelmében fennall a kovetkezs egyenlet:

2z’ + 2rxDE = 4w R?

vagy
22 + zDFE = 2R>.

Hogy kiszamithassuk DFE értékét, vegyiik figyelembe a CDE és C'AB hasonl6 haromszogeket, melyekb6l kovetkezik,
hogy

DE _h-z
a  h
vagy
alh — x)
DE=———
h
A probléma egyenlete tehat a kdvetkezs:
h—
2% + az(h — z) W ?) =2R? 1)
vagy
(a — h)x® — ahz +2hR* =0 2)

A probléma természetébdl kovetkezik, hogy x-nek csak oly értékei johetnek tekintetbe, melyek valésak, pozitivok és 0
és h kozott foglaltatnak. Az elsé feltételt kifejezi az

a’h? — 8(a — h)hR* > 0 3)
egyenl6tlenség. A méasodik és harmadik feltételt kielégiti egyidejtileg a 2) alatti egyenlet egy gyoke, ha
f(0)- f(h) <0 4)

hol f(0) és f(h) azon értékeket jelentik, melyek a 2) alatti egyenlet baloldalabol keletkeznek, ha benne x-et 0, ill. h-val
felcserélem; mind a két gyOke, ha egyidejiileg fennéll a kovetkezs egyenlGtlenség:

f(0)- f(h) >0 5)
és b
a
0< — < h. 6
2(a—h) )
Ha h > a, az 1) gyokei R barmely értékénél valosak; ha azonban h < a, csak akkor, ha
a’h
R*< ——
~ 8(a—h)

E szerint vizsgalatunkban harom {6 esetet kiillomboztetiink meg a szerint, amint i nagyobb, egyenls, vagy kisebb az
a-nal.

1Y, h > a. — Minthogy f(0) = 2R*h és f(h) = h(2R* — h?) és a gyokok félisszege, ah : 2(a — h) a jelen esetben R
béarmely értékénél negativ, positiv gyok csak egy lehetséges, még pedig akkor, ha

2R*h*(2R* — h?) <0
azaz, ha

R? < —
2
2

20, h =a. - Ekkor x = =— és ez akkor megfelels érték, ha kisebb a h = a-nal; vagyis, ha
a

a2

R? <« —
<3

3°. h <a. - A gyokok akkor valosak, ha

R2<a27h
= 8(a—h)

Hogy mindketts, vagy csak egyik felel-e meg a feladatnak, az f(h) elGjelétdl fiigg csupan, mert f(0) > 0. De
f(h) = h(2R* — h?)

és a jelen fGesetben 3 alesetet kiilomboztetiink meg a szerint, a mint f(h) § 0.



Minthogy az (a — 2h)? > 0 feltétleniil fennallo egyenlStlenséghél kivetkezik, hogy

és ha ugyanekkor f(h) < 0, azaz

0 és h kozé csak egy gyok esik, még pedig minthogy



ah

— >0
2(a—h) ”
azaz mindkét gyok positiv, a gyokok kisebbike. Ha
h2
R =—
2
akkor
f(h) =0

azaz h az 1) alatti egyenlet gyoke és a henger egy CH = h sugart korlapra redukalodik.
A maésodik gyok ez esetben

ah h?
= — h =
2 a—h a—h
és csak akkor felel meg, ha kisebb a h-nél, azaz ha
h2
h
a—h <
2h* < ah
a
h< =
< 2
Ha végre
2 a’h
— <R*< ——
2 8(a—h)
két megoldas van, vagy egy sincs, a szerint, a mint
ah
—— <>h
2(a—h)
azaz a
h< 5

h2
R* < —
< 5
kettd, ha
a h? a?h
h < = ¢ — < R?
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