
Els® megoldás. Keressünk olyan másodfokú egyenletet, amelynek x1 gyöke és amelynek együtthatói ra
ionális

számok. Ha

x = 3 +
√

5, akkor x− 3 =
√

5,

ahonnan

(x− 3)2 = 5, vagyis x2
− 6x+ 4 = 0.

Ezen egyenletet megoldva azt találjuk, hogy

x1 = 3 +
√

5, x2 = 3−
√

5.

(Klein Pál, Budapest.)

Második megoldás.

x1 + x2 = 3 +
√

5 + x2 = −
b

a
= ra
ionális szám,

x1 · x2 = (3 +
√

5) · x2 =
c

a
= ra
ionális szám.

Az (1)-b®l

x2 = 3−
b

a
−

√

5.

Ha tehát a 3−
b

a
ra
ionális számot röviden r-rel jelöljük, akkor (2)-b®l

(3 +
√

5)(r −
√

5) = 3r − 5 +
√

5(3− r) =
c

a
= ra
. szám,

ami 
supán akkor lehetséges, minthogy r ra
ionális, ha

3− r = 0 vagyis r = 3,

de ekkor

x2 = 3−
√

5.

A tétel így általánosítható: jelentsenek a, b, c, r ra
ionális számokat és q valamely irra
ionális számot, akkor ha

az ax2 + bx+ c = 0 egyenlet egyik gyöke x1 = r + q, akkor a másik gyöke 
sakis x2 = r − q lehet.

(Csengery Piroska és Fried Vilmos, Budapest.)
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