
Els® megoldás. Elemzés. Legyen ABC a keresett háromszög, amelynek a CA oldalát hosszabbítsuk meg az AD = c

darabbal és az így kapott D pontot kössük össze B-vel. Az ABD egyenl® szárú háromszögben

ABD∢ = ADB∢ =
α

2
, tehát BD ‖ AF,

ahol F az α szög felez®egyenesének és a BC oldalnak metszéspontja. Bo
sássunk továbbá a C-b®l mer®legest a DB

egyenesre, amelynek talppontját E-vel jelöljük, akkor (DE = x, CD = b+ c = s)
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tehát

x =
(s+ a)(s− a)
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.

Szerkesztés. El®ször megszerkesztjük x-et az x : (s − a) = (s + a) : 2f aránylatból és azután szerkesztünk olyan

CDE derékszög¶ háromszöget, amelynek átfogója CD = s és egyik befogója DE = x, akkor ∢CDE =
α

2
. Ha a C

középpont körül a sugárral vont kör a DE-t B-ben és a BD-t mer®legesen felez® egyenes a CD-t A-ban metszi, akkor

ABC a keresett háromszög.

Bizonyítás: az elemzés mintájára történhetik.

Diszkusszió: A feladatnak 2, 1, 0 számú megoldása van, amint

a R CE.

Ha 2 megoldást kapunk, akkor a két háromszög egybevágó.

(Simkovits Endre, Eger.)

A feladatra megoldást küldött, de a szerkesztést nem végezte el: Fenyves J.

Második megoldás. Jelölések, mint az els® megoldás elemzésében és legyen még CF = y és BF = z, akkor a

sugárrendszer törvényei szerint

b : y = c : z = s : a,

vagyis
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onst.

A C és B pontoknak az A és F pontoktól vett távolságainak aránya adott lévén: a C és B pontok mértani helye

az ú. n. Appollonius-féle kör.

Szerkesztés: Tetszés szerinti egyenesre rámérjük az AF = f darabot és az A és F pontokon át párhuzamosakat

vonunk, amelyekre rávisszük az AK = s és egymással ellentétes irányokban az FL = FM = a darabokat. Messék a

KM , illet®leg a KL egyenesek az AF -et, illet®leg az AF meghosszabbítását az Y illet®leg a Z pontokban, akkor a

Y Z, � mint átmér®, � fölé rajzolt kör az ú. n. Appollonius-féle kör, melynek középpontja legyen O. Helyezzük el az

O körben bárhol a húrt és rajzoljunk O-ból e húrt érint® kört (R-et), amely burkológörbéje az O kör a hosszúságú

húrjainak. Vonjunk végül érint®t F -b®l R-hez, amely az O kört a B és C pontokban metszi, akkor ABC lesz a keresett

háromszög.

Bizonyítás: CB = a, mert BC az O kör olyan húrja, amely R-et érinti. Minthogy a B és C pontok rajta vannak

az Appollonius-féle körön, azért
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tehát

BF : CF = AB : AC,

vagyis AF szögfelez®je a BAC szögnek. Másrészt

(AB +AC) : AB = (BF + CF ) : BF,

(b+ c) : c = a : z, vagy (b+ c) : a = c : z = s : a,

ahonnan

b+ c = s.

Diszkusszió: A feladatnak 2, 1, 0 megoldása van, a szerint, amint

OF R a R kör sugaránál.

Ha 2 megoldás van, akkor ezek szimmetriás helyzet¶ek az AF -re, mint szimmetriatengelyre vonatkozólag, tehát egy-

bevágók.

Antal Márk.
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(Lásd 1855. feladatot.)
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