
Els® megoldás. Legyen ABCD a négyszög, P -nek az AB, BC, CD és DA oldalaktól mért távolságai a, b, c és d.

Minthogy:

a = BP · sinABP = BP · sinADP,

c = DP · sinCDP = DP · sinCBP,

b = BP · sinCBP,

d = AP · sinDAP,

azért

ac = BP · sinCBP ·DP · sinADP,

bd = BP · sinCBP · AP · sinDAP.

De az ADP háromszögben

DP · sinADP = AP · sinDAP

s így

ac = bd.

(Sárközy Pál, Pannonhalma.)

Második megoldás. Legyen ABCD a négyszög, és a P pontból bosájtott mer®legesek talppontjai: T1, T2, T3, T4

az AB, BC, CD és DA oldalakon. Húzzuk meg a PA és PC egyeneseket. Ekkor

PCT2∆ ∼ PAT1∆, mert PCT2∢ = PAT1∢

és

PCT3∆ ∼ PAT4∆, mert PCT3∢ = PAT4∢;

következésképp

PT2 : PT1 = PC : PA

és

PT3 : PT4 = PC : PA,

miért is

PT2 : PT1 = PT3 : PT4

vagy

PT2 · PT4 = PT1 · PT3.

(Köhler István, Budapest.)
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