Induljunk ki az ismert
sin(a + ) = sin « cos B + cos a sin 3

képletbdl. Jelen esetben

sina =z, tehat cosa = /1 — a2;
sinf=y,  tehat  cosf=+/1—y%

és igy képletiink igy is irhato:

z=ay1— 92 +yV1—a2

Kétszeri négyzetre emelés utan a gyokjel eltiinik és nyerjiikk az x, y és z kozotti, trigonometriai és gyokjelek nélkiili
kapcsolatot:
2t =222 (2 4+ 9 — 20%y%) + (2 — )2 = 0.

Minthogy ez az egyenlet z-re nézve negyedfoku, azért z-nek altalaban 4 értéke van. 4-nél kevesebb értéket vesz fel,
ha

(1) az egyenlet bal oldala teljes négyzet,

(2) az abszolut tag = 0,

(3) 2% egyiitthatoja = 0,

(4) az abszolut tag és 2 egyiitthatoja = 0.

(1) Az egyenlet tobbtagtja teljes négyzet, ha
4($2 + y2 _ 2$2y2)2 — 4($2 _ y2)2

vagy
(IE2 4 y2 _ 2I2y2)2 _ (I2 _ y2)2 — 07

amibdl
43:2y2(1 - xz)(l - y2) =0.

Ez az egyenlGség akkor &ll fenn, ha:

Ez esetben z-re két értéket kapunk.

(2) Az abszolut tag = 0, ha x = +y, akkor egyenletiink ily alakra hozhato
2t — 422 (2 —2t) =0,

amibdl
21 =29 =0, 23 = 224/ 1 — 22, zq4 = =221 — 22,

Ez esetben tehat z harom értéket vesz fel.
(3) és (4) 2? egyiitthatoja = 0, ha

(1) 2% — 227y +y* =0

Ez az egyenlGség azonban csak akkor allhat fenn, ha

22 = 2
(1) u. i. még a kovetkezs alakokra hozhato
2 2
ot e Lo
Yy x

Ha méar most x> > y?, akkor
2

T —2%’-1>1 va 2® > 1

i vagy .
Ha pedig y* > 2%, akkor

2

y—2:2y2—1>1 vagy  y>> 1.

x
Amde az 2% > 1 és y? > 1 egyenl6tlenségek abszurdumot fejeznek ki, mert feltételiink értelmében x és g, s veliik egyiitt
22 és y? is valodi tortek. Kell tehat, hogy 2° = y? legyen. Ezt tekintetbe véve (1)-bél erednek a kovetkezs gyokparok:



(G)I:yzo, (b).I:l,y:l, (C)I:Ly:—l
(da=-1,y=1, (Jaz=-1,y=-1
Ebben az esetben azonban (:102 — y2)2 = 0, tehat az egyenlet a
2 =0

egyenletre redukalodik, a honnan z egyetlen értéke z = 0.
Latnivalo, hogy ez az eset magaba foglalja az utolsé esetet is, amikor mind az abszolut tag, mind pedig 22 egyiitt-

hatoja = 0.
Tehat z értékvaltozasait a kovetkezSkben foglalhatjuk Gssze:
z-nek altalaban 4 értéke van, ha azonban

1. x = ty és sem z, sem y nem egyenls 0, vagy 1, akkor z-nek 3 értéke van;

II.
(a):E:O, (b)y:O,

akkor z 2 értéket vesz fel, s
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akkor z-nek csak egy értéke van.
(Hajdu Pdl, Budapest.)



