A feladatot elGszor egészen altalanosan fogjuk megoldani. Legyenek tehat az adott egyenletek:

(1) Az +By+C =0
és
(2) v’2? + a*y* — a?b* =0

A feladatunkat kielégit6 pont koordinatéi legyenek xq és yo, akkor ennek tavolsiga az (1) egyenestdl d, foltéve, hogy
C nem pozitiv:

3) d:A:EO—l—Byo—i—C-
VLT

Mikor éri el d eminens értékét? Ugyanakkor, midén az

(4) F =d\/A2 + B2 — C = Axg + Byo

fiiggvény.

Mivel az xg, yo pont a (2) ellipsisen fekszik, azért a feladat a kdvetkezs:
Az xy, yo-nak mely értéke mellett éri el az

(4) F = Azy + Byo
fliggvény eminens értékét, feltéve, hogy:
(5) b2ad + a*yi — a®b? = 0.

Mar most (5)-bol:

tehat LB
F:A;vojzj a? — 2 =axg + By — 22,

honnan:
F? = a2} + 2aBxoy /v — 12 — B22® + 5%y,

Adjuk ezen egyenlethez a kovetkezs egyenlGséget:

2
{ﬂxo Fay/—z¢+ ”y} = %22 F 20Bx0\/y — 22 — o?z? + oy,
2
F? 4 [5200 Fon/y— :E%] =7y(a® + %),
2
F= i\/v(ozz’ +B%) - {[3330 Foy/v— x%} :

F tehat akkor éri el eminens értékét, ha
Bao F /v — 2§ =0,

_ Fay + Aa?
o Vo2 + 32 C Va2A? 1 2B?

A hozzatartozo yo értékek az (5)-bol adodnak ki, ha oda xo értékét betessziik:

akkor:

mibdl

vagyis midén:

(@)

Zo

Bb?
Yo a2 A2 1 0252

Tehat két olyan pontunk van, melyre nézve d eminens értékd, igy mint

(8)

1 1
P xé:Aa2~—; yé:BbQ—
Va?A? + b2B? Va?A? + b2B?



1

1
Pg{xg = —Ad? — Yo = —Bb*- —}
/a2 A2 + b2 B2 /a2 A2 + b2 B2

A mi esetiinkben
a=3,b=2 A=-1, B=2,

9 8 9 8
P: — = = é P: -y == .
= @ neiEs)

Ha az adott egyenes tavolsaga Pi-t6l dy és Pe-t6l da, akkor (3)-bol:

tehat

dy =

(a®A% + b>B?) + CVa? A2 + b°B? \/a2A2 + b2 B2 fo L
VA2 1 2B2 A2+ B2\ A2+ B? VAZ + B?
és
@A +0B ]
A%+ B2 VAZ+ B2

Mar most a gyokjelek alatt csakis pozitiv szdmok &allanak, tehat

fe2 0282
—_— =m
A2 4 B

dy =

és 1
\/ﬁ =n>0.
C foltétellink szerint negativ szam volt, tehat:
—-C=c¢c>0
és igy

di=m-—cn
dy = —(m + cn),

tehat a do abszolut értéke nagyobb a d; abszolut értékénél, vagyis az (zf, vy,) ponthoz minimum, mig az (z(, vg)
ponthoz maximum tartozik.
Ha még az («) és (3) alatti értékét az o és yo-nak megnézziik, észrevessziik, hogy azokban a C' nem fordul elg,

B
vagyis a P; és P, pontok helyzete C-t6l fiiggetlen, ellenben Z—tél fiigg, mert:

+a? i +b?
Tp= — és Yo =

2 2"
el o)

- B
Es mivel 1 az adott egyenes iranytényezSje, vilagos, hogy az adott egyenessel paArhuzamos minden egyeneshez

egyazon P; és P, pontok tartoznak. Hazzunk most pl. Pi-en &t parhuzamosat az adott egyenessel, mely az ellipsist
még egy P| pontban metszi, ekkor P| tavolsaga az (1) egyenest6l szintén d; lenne, mibél az kdvetkeznék, hogy két olyan
pontunk van az ellipsisen, melynek tavolsaga (1)-t6l minimélis, a mi eredményeinkkel ellenkeznék; kell tehat, hogy P;
Osszeessék Pp-gyel, vagyis P, illetSleg a P, pontokban az adott egyenessel vont parhuzamosak érint6i az ellipsisnek, a
mi kiilénben kozvetlen tton is kimutathat6. Pl. a Pj-ben vont érinté egyenlete ugyanis:

/ /
Lo | YY% _
@ T T

a honnan (), y(, értékeinek behelyettesitése utan:
Az + By = Va?A? + b2B2,

tehat ezen érint6 irdnytényezdje is: -
(Antal Mdrkus.)
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