
Segédtételek. Ha az ABC háromszög körül írt kör sugara R, a beírt kör sugara r és a háromszög szögei α, β, γ,

akkor a háromszög területe

T = 2R2 sinα · sinβ · sin γ
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Bizonyítás. (a) Ha a háromszög oldalainak hossza a, b, c, akkor
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vagyis tényleg
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Ezek után áttérhetünk feladatunk megoldására. Legyen az adott ABC háromszög köré írt kör középpontja O és sugara

r. Az érint® háromszög 
sú
spontjait pedig A1, B1, C1 és szögeit α1, β1, γ1-gyel jelöljük és legyen ABC háromszög

területe t, az A1, B1, C1 háromszögé pedig T , akkor
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és

t = 2r2 · sinα · sinβ · sin γ.

Csak az α1, β1, γ1 szögeket kell kiszámítanunk. A1BOC négyszögb®l (mert A1BO∢ és A1CO szögek derékszögek):

α1 +BOC∢ = α1 + 2α = 180◦,

tehát

α1 = 2(90◦ − α)

és így

T = r2 · tgα · tgβ · tgγ.

Már most

T : t = r2tgα · tgβ · tgγ : 2r2 sinα sinβ sin γ = 1 : 2 cosα · cosβ · cos γ.

Jelen esetben

T : t = 1 : 0, 219865.

(Kiss József, Pápa.)
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