Legyen az adott haromszog ABC'. Jeloljiik az egyes oldalak kozéppontjait Ay, By, Ci-gyel; a magassagok talppont-
jait Ag, Bs, Ca-vel és messék a szogfelezdk az egyes oldalakat az Az, Bs, Cs pontokban. A haromszog (S) sulypontjat
és a beirt kor (O) kozéppontjat osszekots egyenes a BC, CA, AB oldalakat rendre az Ly, M;, Ny pontokban talalja,
melyeknek az Lo, My, No simmetrikus pontok felelnek meg.

1°. Segédtétel: Ha az O kor a haromszog oldalait az A4, By és C4 pontokban érinti, akkor:
Ay Ay - Ay As = A Ay

Bizonyitds. Irjunk az ABC haromszog koré kort. Mivel mind a BC oldalt merélegesen felezd egyenes, mind az A
szdg felez6 egyenese felezik a BC' ivet, azért mindketts a BC iv A’ kdzéppontjan megy keresztiil, miért is

AsBA'« = BAA' <« = §<1.

Tehat

AsBA'A ~ BAA'A
és igy

A'Ay: AB=A'B: AA
vagyis
(1) AL = AA-AAs.
Amde 4 B
OBA'< = BOA'< = %

tehét
(2) A'B=A0.

A (2)-bol A'B értékét (1)-be téve
A0° = AA- A As.

Az AA’ szbgfelezd pontjait a BC-re projicidlva nyerjiik, hogy
A A = AyAy - A As.

Természetesen ugyanezek a viszonyok érvényesek a By, Bs, B3 és a Cq, Cy, C5 pontokra nézve is.
2°. Tételiinket mar most igy mutathatjuk ki:
Az A3AA; haromszognek szelGje az OS, tehat Menelaos tételénél fogva

) AsLi A8 AO
AL AS 430

Mivel
AS 1 AO  AA

AS 2 % A0 T A4,

azért a (3) egyenlGség igy alakul:
Azl . 2A3A4

AL~ TAA
vagy
ALy — A1 A3 _ _2A1A4 — A1 A3
ALy AAy— A1 Ay
A segédtétel alkalmazasaval
ALy — A ArAy - AL
ALy AA - AAY

melyet rendezve
ALy - AyAy - Ay Ay = A Ay + 94 Ay AjLy — Ay Ag(A Ay — AjAs - A1Ly + 24, Ay - A Ly)

vagy Aj Ag-gyel osztva:

A1 Ay
A1 Ay

A1L1 . A1A2 = A1A42 + 2A1A4 . AlLl — (A1A42 — A1A2 . A1L1 + 2A1A4 . AlLl),



innen L, .,
ALy - AjAs + A1 Ly = A1Ay +2A1A4 - ALy + A Ly —
A1A2
A A
tehat AjL; helyébe —A; Lo-t téve

(A AL + 241 Ay - AjLy + ALy — AyAs - AjLy — A Ly0),

AA
—A1Ly(A1 Ay — A1Ly) = (A1 Ay — A1Lo)* — AiAi [(A1Ag — A1L2)? + A1La(A1 Ay — A1 L))
tehét A A
LoAy - LoAy = T4, — 2122 (L2A42 — Ly Ay - LyAg),
A1Ay
miért is A A
(AiAi + 1) (L2A42 — LoAq - LgAz) =0

és igy egyszerisités utan
ToAs = LyAy - LyAs

oD |
pPp 18y )
MsBy = MyB; - M3By

NoCao = NyCy - NG,

Az Ly, Ms, Nj pontok hatvanya tehat a Feuerbach-féle és a beirt korre vonatkozolag rendre egyenlSk, miért is az
Lo, M5, N3 pontok a két kor hatvanyvonalan fekiisznek. Mivel pedig a Feuerbach-féle kor érinti a beirt és kiviil érint6
koroket, tehat a hatvanyvonal egyszersmind a kozos érintési pontban vont kézods érintd, vagyis a reciprok egyenes a

megfelel$ érinté kort és a Feuerbach-féle kort tényleg k6z6s pontjukban érinti.
A t6bbi érintdkre tételiinket analég tton bizonyithatjuk be.

(Riesz Marczel, Gydr.)
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