Oldjuk meg az egyenletet z-re nézve; lesz:
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Az egyenlet gyokei akkor valosak és kiillombozok, egyenldk, illetSleg komplexek, ha
2? + 4> —4 2 0.

Az 2% + 4y* — 4 = 0 oly ellipsis egyenlete, melynek kozéppontja a coordinata-rendszer kezdépontja, melynek nagy
tengelye 4 egység, kis tengelye 2 egység
(a) A gyokok valosak és kiilombo6zok, ha
2+ 4y* —4>0

vagy mas alakban
2

x 2
1 +y° > 1.
Az eme egyenl6tlenséget kielégité pontok mind az ellipsisen kiviil vannak.
(b) A gyokok egyenldk, ha
2?2 +4y* —4=0.

Ez esetben a megfelel6 pontok mértani helye az ellipsis keriilete.
(¢) A gyokok complexek, ha
24+ 4y2—4<0.

Ezen esetben x és y mindama pontok coordinatait jelentik, mely pontok az ellipsisen beliil vannak.
Az (a) regidba tartozo mértani helyek a kovetkezsképpen csoportosithatok:
(a1) Mindkét gyok positiv, ha

A zo=—a>0682120=1—192>0

—z akkor > 0, ha negativ; 1 — y? > 0, ha absolut értéke kisebb 1-nél, vagyis ha —1 < y < 1. A megfelels pontok tehat
az y = 1 és y = —1 egyenletek altal meghatarozott egyenesek kozott az ordinata tengelytsl balra vannak, mint azt
abrank mutatja.
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(a2) Mindkét gyok negativ, ha

z21+20=—x<0

és
2121:1—y2 > 0.
—x < 0, ha —1 < y < 1. Vagyis a megfelel6 pontok az y = 1 és y = —1 egyenesek kozott, de az ordinata tengelytsl
jobbra vannak.
(a3) Ha a két gyok ellenkezs elGjeld, akkor a gyokok Osszege positiv vagy negativ, a gy6kok szorzata pedig negativ,
akkor tehat
21+ 20 =—x 20, zlezl—yQ < 0.

A megfelel§ pontok abscissai negativok vagy positivok, ordinatéai pedig vagy nagyobbak egynél, vagy kisebbek —1-nél.
Eme pontok tehat az y = 1 egyenes f0lott és az y = —1 egyenes alatt vannak.
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