Segédtétel: Két 0-t6l és egymastol kiilonbozs o és B egész szam négyzetének kiilonbsége 3 és —3 kozott nem lehet.

Bizonyitds. Minthogy
(_a)2 _ (_6)2 _ (_a)2 _ﬁ2 _ a2 _ (_ﬁ)2 _ a2 _ﬁ2,
azért tételiinket elégséges positiv a és [ szamok esetén kimutatni.

1°. Legyen « > (3, akkor
a=pB+4,

a hol B’ 0-t6l kiilonbdzs positiv egész szam. Ekkor:
o = 2= (B+p) - 52 =286+ 57
az o — (2 tehat legkisebb, ha (8 és 3’ a legkisebb positiv egész szammal, azaz 1-gyel egyenlSk, mikor is
o —p? =3.

2°.Ha «a < 3, akkor
(052 - 62)ma1 = _(62 - 05)2)min =-3.

I. Legyen a és b legnagyobb koz0s osztoja d, tehat:
a=ad ésb=pd,
a hol «a és f§ relativ primszamok, akkor:

a’? 40>  o®+ 2
(L) 202 o232

Ha (I.) egész széam, akkor az 1-gyel nagyobb, illetSleg kisebb

2 2 22 2 2 22
(IL) e B s - AR
o — 32 2_32 Pz 2 o + 32

szamok is egészek, vagyis 202 is, meg 2% is oszthaté (a? — B?)-tel. De « és 8 és veliik egyiitt a? és 32 is relativ

primszamok, tehat (IL.)) szamok csak akkor lehetnének egészek, ha 2 tobbszorose lenne (o — 3%)-nek, a mi pedig
segédtételiink értelmében, egymastol és 0-t6l kiilonbozé a és b egész szamok esetében, lehetetlen. Tehat a (IL.) és veliik
egyiitt az (L.) szam sem lehet egész.
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(Mindkét megoldo a segédtételt csak felhasznalja, de nem bizonyitja).



