I. megoldas. Jeloljiik a négy szint az a, b, ¢ és d betiikkel, a négy figurat az 1, 2, 3 és 4 indexekkel. Akkor a
kartyaknak egy megfelel§ elhelyezése a kévetkezs:

ay ba c3 dy
b3 a4 di c2
cq d3 az by
dy c1 by a3

Ha az oszlopokat egyméaskozt permutaljuk 4! — a kovetelményeknek megfelelg — elhelyezést kapunk; de eme elhe-
lyezések mindegyikében a sorok is permutalhatok egymaskozt, gy hogy 4! x 4! = 576 kiillombo6z6 elhelyezésiink lesz.
Az eddigi Osszes elhelyezésekben az egyes oszlopokban és sorokban ugyanazon kirtyak — vagy elemek — fordulnak elg;
tehét pl. az a1, ba, c3, dy mindig egy sorban, az a;, b3, ¢4, do mindig egy oszlopban fordul el§. De nyilvanvald, hogy
a by helyébe b3 és by is tehets, a c3 helyébe pedig cy. Igy tehat az eredeti elhelyezések szama — permutélas nélkiil
— 3 X2 =6, s mi utdn az els6 oszlopban bs helyett by is allhat, azért az eredeti elhelyezések szdma 6 x 2 = 12,
Eme elhelyezések mindegyikében a fentebb emlitett modon az oszlopokat és sorokat permutalva, az Gsszes lehetséges
elhelyezések szama

4! x 41 x 12 =576 x 12 = 6912.

(Lukhaub Gyula, Szeged.)

I1. megoldds. A feladatnak megfelelGen kell, hogy az els6 sorban egy a, egy b, egy c és egy d legyen. Az a-nél kezdve,
a 4-féle a koziil barmelyiket vehetjiik, de ekkor a b-k koziil, minthogy ezeknek méas indextieknek kell lenniok, mér csak
3-at, a c-k koziil 2-t és a d-k kozil csak egyet vehetiink. Az els6 sorban tehat 4 -3 -2 -1 = 4!-féle négy kértya lehet
és ugyanazon kartya sorrendje 4!-féleképp lévén valtoztathato, az elsé sor 414! = (4!)?-féleképp rakhato fel, mely sorok
teljesen egyforma szereptiiek s igy a tovabbi targyalést elég egy esetre folytatni, ha pld. az els§ sor négy tagja rendre:
ai, ba, c3, dy4. Tekintsiik most az els§ oszlopot; a oda mar az aq-en kivil nem keriilhet a b-k koziil mar csak (1) bs
vagy (2) by keriilhet oda. (1) esetben a c-k koziil a harmadik helyre juthat ¢, s igy negyediknek dy vagy harmadiknak
cy4, tehat negyediknek ds, az el6bbi eset azonban lehetetlen, mert ds-et mar az elsé sorba raktuk s igy csak az utébbi
lehetséges; (2) esetben a c-k koziil csak ¢y juthat oda s igy a negyedik ds, mely a mésodik lehetséges eset. Ha tehat
az els6 sor allandoé, az els6 oszlopban a tobbi hdrom kartyat, a sorrendet nem tekintve, csak kétféleképp lehet felrakni,
vagy ennek tekintetbe vételével (3 kirtya sorrendje 3!-féleképp lévén valtostathato) 2 - 3!-féleképp.

Ezek utan kimutathato, hogy az els6 sor és oszlop (ha t. i. ezeket a feladatnak megfelelgen rendeztiik el) megha-
tdroz eqy €és csak egy megolddst. Ennélfogva a megoldasok szama akkora, ahanyféleképp az els6 sort és elsé oszlopot
elrendezhetjiik. De lattuk, hogy az elss sor (4!)*-féeleképpen rakhaté fel, az elsé oszlop pedjg 2 x 3!-féleképp, s igy a
megoldéasok szama

(412 x 2 x 3! = 4! x 11 x 2! x 3! x 4! = 6912.

(Kdnig Dénes, Budapest.)

Jegyzet. Ha feladatunkhoz még ama feltételt kapcsoljuk, hogy az atlok iranyadban sem fordulhat el§ ugyanazon
figura és ugyanazon szin kétszer, akkor a megoldasok szama 576 x 2 = 1152. Az egyik atl6 irdnyaban ugyanis 8212; ugy
mint elébb az elsGsorban 8212; az elhelyezések szama ismét 576. Legyen pl. egy elhelyezés az &tl6 irdnyaban a1bscsdy.
Konnyen kimutathat6, hogy eme elhelyezésnél a 7. helyre is csak a4, vagy d; keriilhet s mindegyik esetben a kartydknak
csakis egy elhelyezése lehetséges. Az 576 eset mindegyikében tehat két elhelyezés lehetséges, s igy Osszesen 2 x 576
elhelyezést kapunk. PI.

ay d3 by c2 ay cq do b3
cq ba di a3 d3 by ayq 1
da ag c3 by by dy c3 a2
b3 c1 az dy co a3 by dy

Latjuk, hogy eme elhelyezésekben az oszlopok és sorok fel vannak cserélve.

Erdekes tulajdonsaga eme elhelyezéseknek, hogy bivds négyzetekre jutunk (K. M. L. VI. 64. 1. és VIL. 3. 1.), ha a
bettket az egymasra kovetkezd szamokkal helyettesitjiik. Ha tehdt a1 = 1, as = 2, a3 = 3, ag = 4, by =5, by =
6, b3 = 7, b4 = 8, c1 = 9, Cy = 10, C3 = 11, Cy = 12, d1 = 13, d2 = 14, d3 = 15, d4 = 16, akkor a fentebbi
elhelyezésekbdl a kovetkez6 biivos négyzeteket kapjuk:
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Latjuk, hogy minden sorban és minden oszlopban, valamint az atlok iranyaban is a szamok Osszege 34.
(Ratz Kdroly, Bécs.)

A feladatot még megoldotta: Bayer Béla.



