1°. Legyen a derékszogl négyszog A1 As Az Ay és a masik négyszog By BoBs By, Ugy, hogy B1Bs | A1 Az és BoBy L
Az Ay.
B1Bs, BsBs3, B3B, és ByBy, A1As-t Cy D1, E; és Fy pontokban metszik, AsAs-t Fy, Eo, Do és Cy pontokban,
AszAy-t Es, F3, Cs és D3 pontokban s végre A4 A1-t Dy, Cy, Fy és E4 pontokban.
BQA3, AlAz—t Gl—ben A4A1—t G4—ben és AlB4, A2A3—t Gz—ben és A3A4—t G3—ban metszi.
A B; By B4 As hurnégyszogben:
B1ByAs<t = B1BjAs<t = o

minthogy pedig
By A3 = A3 B3,

azért

B1BoAs<t = A3BoB3<l = «
és

B1B4A3<t = A3B4C3<1 = «
Hasonléan

A1BsB3<t = A1 BoCi1<t = B,
és

A1ByB3<t = A1 ByB1<< = .

Igy tehat Cy, D4, A; és G4 pontok harmonikus pontok, mert a CyBsD, haromszog BoCy és ByDy oldalainak és a
By A; és BaGy belst s kiils szoglelezSknek a talppontjait képezik.

Hasonlbéan Cs, D2, G2 és As pontok szintén harmonikus pontok s mivel az egyes szeletek f6lott is ugyanakkora
szogek fekiisznek, mint az elgbbi haromszognél s minthogy tovabba az A1 Ay, és As As hordozok parhuzamosak, azért
e pontsorok perspectivikusak is, vagyis:

(C4D4A1G4) = (CQDQAgGQ).

(CaD4A1Gy) = (D1C1AL1GH)
és
(CQD2A3G2) = (D3C3A3G3),

mert Aj, ill. A3 pontjuk k6z6s és a megfelels pontokat Gsszekots egyenesek egy-egy pontban jonnek 6ssze. Ebbgl
pedig az kovetkezik, hogy mind a négy harmonikus pontsor perspectivikus helyzetii s igy 4—4 megfelel6 pont Cy, Cs, Cs
és Cy; D1, Do, D3 és D, egy-egy egyenesen fekszik.

Hasonléan bizonyitjuk, hogy E;, Es, E3 és Ey; Fi, Fy, F3 és Fy pontok szintén egy-egy egyenesen vannak.

2°, A feladat els6 részébdl folyik, hogy a C1Cy, D1Dy, A1By és A3Bs egyenesek, mint perspectivikus pontsorok
megfelel§ pontjait 6sszekotd sugarak egy ugyanazon A pontban metszik egyméast. Hasonloképpen E1Ey, F1Fy, A1 Bs
és A3 B4 egyenesek szintén egy pontban (V) taldlkoznak.

Jeloljiik az Ay By A3 By hiurnégyszog A1 As és By By atldinak metszéspontjat Z-vel.

A teljes négyszog elméletébdl tudjuk, hogy XY Z haromszog az A1 Bo A3 By négyszog diagonalharomszoge, a mely-
nek azon fontos tulajdonsiga van, hogy barmelyik csticsanak polarisa a szemkozt fekvs oldal. Igy tehat X pont polarisa
tényleg atmegy Y ponton, vagyis az F1Fy és Fy Fy, egyenesek metszéspontjan, Y pont polérisa pedig keresztiilmegy
X ponton, vagyis az C1Cy és DD, egyenesek metszéspontjan.

Hasonléképpen bizonyitjuk a tobbi esetet is.
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