
(1

◦) Az ABC háromszög bels® szögfelez®i P pontban metszik egymást.

Az ábra mutatja, hogy

A′C′C∢+ CC′B′
∢+BB′C′

∢ = A′AC∢+ CBB′
∢+BCC′

∢ =

=
α

2
+

β

2
+

γ

2
= 90◦

s így

C′B1B
′
∢ = 90◦.

Minthogy továbbá

BC′A′
∢ = BAA′

∢ =
α

2
= A′AC∢ = A′C′C∢,

azért

BB1 = PB1,

vagyis

PB = 2PB1;

hasonlóképp

PA = 2PA1 és PC = 2PC1.

Minthogy tehát az A1, B1, C1 pontok az AP, BP, CP távolságokat ugyanazon arányban osztják, azért

AB : BC : CA = A1B1 : B1C1 : C1A1 s így ABC△ ∼ A1B1C1△. Ennélfogva

K = AB +AC +BC = 2A1B1 + 2A1C1 + 2B1C1 = 2K1,

mib®l

K1 =
1

2
K.

Hasonlóképp:

K2 =
1

2
K1, K3 =

1

2
K2, . . .

s így az ABC, A1B1C1, A2B2C2, . . . háromszögek kerületeinek összege:

S1 =
K

1− 1

2

= 2K.

Minthogy továbbá

T : T1 = AB
2

: A1B1

2

= 4A1B1

2

: A1B1

2

= 4 : 1,

azért

T1 =
1

4
T,

hasonlóképp

T2 =
1

4
T1, T3 =

1

4
T2, . . .

a miért is az említett háromszögek területeinek összege:

S2 =
T

1− 1

4

=
4

3
T.

(2

◦) A 275. feladat alapján (K.M.L.IV.100.l.)

T = 2R2 sinα sinβ sin γ,

1



ennélfogva
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s így

T

T ′
=

sinα sinβ sin γ
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2
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2
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2

=

=
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2
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2
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2
cos β

2
· 2 sin γ

2
cos γ

2

cos α
2
cos β

2
cos γ

2

.
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2
.

(3

◦)

r : r′ =
T

s
:
T ′

s′
=

abc
4R

a+ b+ c
:

a′b′c′

4R

a′ + b′ + c′
=

= abc(a′ + b′ + c′) : a′b′c′(a+ b+ c).

(Filkorn Jen®, Nyitra.)
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